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Quwented Capitel

Bon ben Schnitten der Flachen, wenn Ehenen
purch fie geleat wwerden,

. 26,

&0 wic fich Rinien in Punften fchneiden, fo thun die
§laden folches tn Linien, geraden enttweder oder Frummen,
Gine Cbene fdneidet eine Cbene in ciner geraden Linie,
wic aud der Elementar: Geometrie bePannt ift; twenn aber
cine Kugei von einer Gbene gefdhnitten wicd, fo ift der
Sdnitt ein Kreis.. Kennt man die Linien, in fwelden
Slachen von geaebenen Ghenen gefcdhnitten toetden, fo hat
man dacan cin Hulfémittel jur Kenntnif dex Flachen felbfts
denn man fernt Dadurdh ouf einmal ungablige Punfte der
§lade fennen, da hingegen nacdh der im vorhergehenden
Capitel befchrichenen Methode die einjelnen Werthe dee

pevandeclichen Grofie z nue cingelne Bunfte Dderfelben 1%
¢tfennen geben,

§ 27

Da wir dic Jlacden auf drey auf einander fenPredhte
€benen begiehen, fo miffen toir vor alfen Dingen die Durch=
fdnittélinien der Fladen mit diefen Cbenen betrachten,
Jtimmt man alfo juvbrdect die Cbene APQ, Fig, xar,
welche durch die verdnderlichen Grdfen A P = x, und
AQ=y kefiimmt wird, (indem dic vritte verandeclidhe
@rdfe 2 die Entfernung Dder Fladhe von diefes Ghene ans

aeigt)




492 Arhang, - Smwented Capitel, A

jeigt) fo fallt in die Nugen, daf man, tenn man 2=,
fest, die Punfte der Flache finden e erde, foelde indy
@Ebene AP O felbft liegen; und ed qiebt daher die ubrigbhig
bende Gleidung jwifden x und y die Linte, in weldil
Slache von der Ebene A P Q gefchnitten toird. uf afnlé
Uct deud't, wenn man y = o fest, die GHleidung ymilfy
x und z die Durchfchnittdlinie der Flache und der e
APR, und wenn man x = o fetst, dic ywifdhen yum
bie Durchichnittslinie der Flache und der Gbhene AQR M

§. 28. i'

"‘;cﬁ habe fdbon vorhin berdihet, daf die Oberfitde]
v Rugel, die den Mittelpuntt in A Hat, und bfrani
i

Light

me T t = a ift, durc die Bleichung xx ¥ yy * zz=0

ggedrucht werde; und ich will daher diefes Benfple i}
@clauterung gebrauchen. 8 fep alfo z = o, fo drudth
@leidbung xx f yy = aa den Sugelichnitt, der ookl
Ehbene APQ erjeugt witd, aud, und man fieht, dof i
felbe ein Kreid ift, der ben Mittelpunft in A, udl
Dalbmeffer = a hat. Auf ahnliche Ast ift, wwenn ni
y == o fenst, Der RKugeljchnitt, melchen die Ghene AN
madt, ein Lrei@, der durd vie Gleidung xx T 22 =i
auggedrucht wird; und twenn man x = o fest, fo sl.i'fl"":h_fl
Bleidbung yy Fzz=a« cinen gleichen Kreis fiic den hu)
die Gbene A QR hervorgebrachten Kugelfchnitt. "‘“ifﬁﬁ-"tl.
befannte Dinge, da, wenn eine Kugel von einer {Ebrneﬂ
fbnitten witd, melde ducc den Mittelpunte der M
gebt, der Seonitt allemal ein qrdfter Kreid ift, D]
ber Sugel gleichen Halbmefier Hat. |

§. 29

Sricht febmerer ift e8, die Durchfchnittslinien g b
men, toekhe duveh Genen gemadyt werden, die enttH

jonet
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Bon den Schnitten der Flachen sc. 493

ienen Hauptz Ebenen pavallel find. WMan denfe {idh cine
Gbene, bie der Ehene AP Q parallel fep, und von ifr un
bie Meite = h abftehe; fo weeben alle Punfte der Sladbe;
deven Entfernung von chen der Gbene A PQ, toelche Cntz
fecnung durch die verdnderlidhe Grodfe z auggebrudt rird,
=h ift, in Diefer parallefen Gbene liegen, und alfo cine
Durchfchnittslinic bilden,  Fir diefe Duvchichnittlinie
hat man Daber eine Gleihung, wenn man in der
Gleidung fie die Klahe z = h fept; Ddenn man
befommt Dadurdh eine Gleichung jivifdhen den Coors
dinaten x und y, mweldhe die Ratur der Durcdhfdnitts:
finfe qusdruckt,  Auf dhnliche Act laffen fidh die Schmitte
beftimmen, telche Durch Gbenen, toeldhe der APR ober
A QR pavallel find, erjengt werden, und ed todrde Uber:
filifiig fepn, dad Gefagte bey ihnen 3u wiederholen,

§ 30

Wenn alfo in der Bleichung fir eine Flache 3wifden
ben drey Goordinaten x, y und z eine diefer Coordinaten
z-einer befiandigen Grdfie h gleidy gefest wird, fo entfteht
ein Durchichnite dev' Flache und einer Ehene, melde der
Ebene: A P Q pavallel ift, und von ihr um die Entfernung
= h abftefjt. Legt man dDemnady dem Buchftaben h nach
und nach alle mogliche Werthe, die pofitiven nicht nur,
fondern audh die negativen, bey, fo erhalt man alle Durdh:
febnirtélinien der Flache und der Ehenen, toelche dev Sbene
APQ pavallel find; und da die gange Flade durd devs
gleichen pavallefe Ehenen in unendliche viele Theile aetheilt
witd, und man auf die gedadbte Art alle Durchidnitislis
nien fennen fecnt: fo wicd man aud durch alle diefe
Durdyfchnittslinien mit der Flobe felbft bePannt. -lle
Biefe Durchfchmittslinien find nemligh in ciner eingigen Sleix

dung




494 AUnbana,  Bweptes Capitel,

dung jwifden den Coordinaten x und y, Oie éne iy
ftimmte Beftdndige Grdfic in fich fafit, enthalten, w g
find daber alfe diefe Durchchnittslinien entreder aliy
oder vectvandte in einer Gleichung enthaltene Linien,

0. 3I.

€38 werben alfo alle Sebnitte ber Flade, bie by
€bene APQ parallel find, einander gleidy fenn,.
bon den Cbenen APR und A QR auf gleiche Ut ge[d;ra’a-'l
ten werden, twenn die Gleicdhung jrwifchen x unbd y ol
fdaffen ift, daf fie unverdndert bleibt, h mag cinen S
beFommen, ras fite cinen man will, Dies Fann abit id
gefcbehen, toofern nicht die veranderlihe Grdfie 2,
teldyer h gefet tworden, in der Gleichung fie die Jii
aanylich feblt.  Wenn alfo die dritte pecanderliche Grbivs
gang aus der Gleidhung fite die Flade megfallt, fo findok
bee Ebene AP Q parallele Schritte einandes gleld, 1
thre Natur toird durc) die Gleichnng fie die Flade M
ausgedructt, inbem diefelbe blof die bepben veranderlidd
Srdfen x und y enthdlt.  Auf Ghnliche Ant frimmen, bl
in dber Sleidung fir die Flache entrveder x odery il
alle der Ebene A QR ober AP R parallele Sefpitte mit |
ander dbereim, |

|

|

§. 32; I

ine folche Flache 136t fich daber nldpe nue fee It
denfen, fondeen felbft confrruiven und Eorperlich darfele |

Denn angenommen, daf in der Gleichung die peranderidt |
®rdfe = fehle, und man alfo blo§ eine Gleichung joilts
Den bepden Coordinaten AP ==, und A Q == PM=]

habe, fo befdhreibe man darnach in der Ghene APQUM |

Curve BMD, g, 122, Dann frelle man ficg vor, M
o

A Bl . PR O AR s EaE ek e T o g T
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Bon ben Schnitten der Fladyen 1. 495

eine unbegrente, auf diefet Ebene felbft fenfredht bleibende
gerabe Yinie nad) dev Cutve BMD fidh betvege, fo wird
diefelbe bey ihrer Beroegung die Flade befchreiben, weldhe
ducdh die Gleichung ausgedructt toicd. Wenn alfo die
finic BM D ein Kreis ift, fo toird die auf diefe Art entftans=
derte lache dte Dberflade eines gevaden, wenn aber BMD
eine Gllipfe ift, dic cines fchiefen C€plinders, MWenn die
Yinie BM D feine confinuicliche, fondern einte aus mehrern
gevaben und eine gevadlinige Flgur bildenden Linie jufam:
mengefeste inie ift , fo wird die gedadpte Flahe eine
prismatifdpe. |

§ 33

Da diefe Gattung der Flachen alle colindrifche und prigs
matifche Flachen unter fih begreift, fo pflegt man fih aucy
die cylindeifche obet prismatifche ju nennen; die Arten
derfelben aber rerden durcy die ebene Figqur BMD bes
ftimmt, aud weldet fic auf die befcdbrichbene Act entfranden
finds fo twie daber audh die Figur BMD die Bafis heifit.
©o oft daher in der Sleichung fie eine Flade eine von den
brep peranderlichen Grdfenx, y und = feblt, fo oft ift die
Slache, roelche durch diefe Gleichung ansdgedruckt witd, ents
weder eine cplindrifche, oder eine priématifche. IWenn abe
stvep verdnderliche Grdfen y und.z jugleich feblen, fo tird
x ¢ine beftandige Grdfe, und: die Linie BMD vermwandelt
fih in eine gevade Sinie, tweldbe auf der Hpe AD fenfrecht
ift; rooher denn die Flache cine Ghene wicd, die auf det
Cbene AP Q fenfrecht fieht,

§ 34

..Stiu-:b diefer Gattung der Flachen verbient vorjuglidh
bicienige bemerFt au terden, weldhe man qué den Homoges
nen
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496 Anbang,  Imentes Capitel,

nen Gleichungen joifchen den drep veranderlichen Giliy
x, y und z, oder aldbann erhalt, roenn diefe drey bl
derfiche Grdfien allenthalben eine und diefelbe Anjahla
Dimenfionen haben, wie 3. B. tvenn z z=mxz + xx'['lr]k
ift. Uug diefen Sleichungen werden nemlich alle Sniy
toenn die fdhneidende Ehene einer von den Hauptehenn
valle! ift, einander abnliche Figuren. Denn legt man ke
pecanderlichen Girdfie z einen Deftandigen fIDcrti}hb;@,
ift offenbar, daf die (%letcbung
hh = mhx % xx ¥ yy

enn man fur h nad und nach anbdere Weethe
nimmt, unjahlige einander ahnliche Kiguren unfer fidk
greife, deren Pavameter Der b gleich oder proportionlfi
Da alfo diefe Schnitte nicht blof einander: ahynlich find, o
pern audd in dem Verhaltniffe der Entfernungen sonk
Gbene AP Q wwadhfen, fo find die Linien, toeldhe quids
Punfte A durch die homogenen Punfte der Schnitte gy
rerdenr, gevade Linien,

§. 35

3ft alfo cine folde homogene Gleichung sroifdhen ¥
drey verdndertichen Grdfen x, y und z gegeben, fo et}
~man der z den Werth AR =h, und T SsMm, Fit 14}
fey in einer Ebene, toeldie der AP Q dutch den Punitt
patallel gelegt tworden, fo bdaf fie durch die Gleioh]
aifden x und y ausdgedrudft terde, und RV-=3
VMe==y fey.  Sft nun diefer eine Scynitt TSsMm¥
fcbrieben, fo ftelle man fich vor, daf fich durdy den Unid
deflelben eine unbegrenyte gevade Sinie bemwege, bie M
“durch den Puinft A gebe, fo witd diefe gerade fnieh
Flache befhreiben, welde in der Gleichung. entfaler b

Dabey falle in die Yugen, daf, twenn T SsMm el ﬂfff’
4
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Bon dert Sehnitten ber Flachen ac. 497

ift; toelcher den Mittelpunlt in R hat, ein gerader, twenn
aber R nicht Der Mittelpunft ift . ein {chiefer Kegel ent:
fiehen werde; ift aber jene Figur gevadlinig, fo ergeben
fich Poramiden von allerlen Art,  Hus diefem GSrunde iwolz
fen wir die Flachen, tvelche in diefer Art der Sleidungen
enthalten find, conifdhe oder pyramidalifhe nennen.

§. 36.

Wenn alfo die Gleichung jtoifchen den dien berdnders
liden Grdfien x, y und z homogen, und alfo die dadurd
auégedructte Fladhe conifch odev pyramidalifd ift, fo evs
hellet nicht nue hievaus, daf alle Sehnitte, die einet Haupts
ebene A PQ parallef gemacht toorden, einander abulich find,
und vaf ihre Pacameter ﬁci;a toie. Die Entfernungen bdet
Edynitte von dem Scheitel A veehalten, fondern e8 tverdeit
auch aus gleichem Grunde alle Shnitte, welde entmwedes
ver Gbene APR, oder dev Ebene A QR parallel find, eben
biefe Cigenfdaft haben, daf fie shnliche Figuten find, un¥
af fih ihre homologen Seiten wic ihre Entfernungen voi
A verfalten. lnten witd aber gejeigt toetden, bdaf alle
vergleichen Kovperichnitte, die entweder eimander, oded
irgend -einer Cbene durdh den Scheitel A pavallel fiegem
audh einander abnlich, und ihre Parameisr der Snifetz
nungen bom Sdeitel A propottional finds

% 37

Bon cinem foeitern limfange ift die Sattung der Flds
dhen, welde wiv jeit beteachten wollen. &8 foy Z irgend
eine Funftion von z, und eine BSlcichung 3mifchen den dred
berandetlichen Gedfen x, y und Z gegeben. ©8 erde
Z=H, wenn man z = h fest. Da man in diefem Falle
¢ine homogene Gleichung jwifchen x, y und H exhdlt, o
“Rulers Linlin 0, 2nal0. Unemd, ILD,  Fi ez




498 Anfang. . Bwentes Capitel,

erden alle Snitte, die der Chene AP Q paralsl fin
einander abnlich fepn, ifre Pavameter aber wetden i
nidht wie die Entfernungen h, fondern wie die Sunftiona
vavon, H, pethalten,  E&{ind daher auch die Linien, toelde
durch die Homologen Punfre diefer Schnitte gesoqen ma
venr, fewne gevade Linien, fondern Curven, die vonle
Sunftion Z abbangen. Auch folgt hier nicht, daf th
Gdnitte, die einer andern Ebene parvailel ||m, ginandy

abulich feven. ,

G‘ 33‘1

Sn diefer Gattung find die Depden vorhergehenden ¥ §

ten enthalten.  Denn witd Z = 2 oder Z=az, [0
ftehen, toeil 'L“ f‘w‘uﬂ”"r _* vifchen x, y und z homogenfl
conifche Flahen.  Ehen biefes gefchichet, wenn Z =«ffi

ift, nur mit dem Unter fehiede; daf die L.,pif‘L Ded Kegeh

x 2 g = m » —1 !
niht in den Punfe A felbft falit 5 it nemlidh Z=—b—-. f
fteht die Spige bes fe gels pen A um dfe Weite b ab. &
man b= 0o, fo ueht die conifche Kiaur in eine c-“hni‘*rll-'-‘
¥ : 514
uber, und e8 witd Z == 1. ©8 haten daher dic Gl

chungen fie die chlindrifehen [adyen "‘1..3':"2{:,?"’“‘1"]}“[{ b |

Die ucz'{:nbc::ié:i‘u‘fi Grdfien x, uad 'y mit der befifndignt
allenthbalben diefeibe 9 njafl von, Dimenfionen geben. &
mag abev F:ze Seiduing pwifchen % und y befthaffen fon
wie fie will, fo fann man alicmal, wenn z nicht daiin b
fommi, durch die@inbeit die Homogeneitat herfollen, m

S—

e8 Drueft Dafer, twie mir beveits pben gejelgt baben, it

L

Gleicdhung, worin eine verdndertiche G Ofe feplt, eine ¥

lindrifhe Flade qus,
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Bon den Schnitten der Flacen 2e, 499

§. 39

linter den Korpern, bep weldben alle Scbnitte, die einer
pon den Hauptebenen A PQ pavallel find, einander ahnlidh
toerden, ﬁnb vorguglich diejenigen ju merfen, bep welchen
iefe Schnitte Sreife find, tweldhe den Mittelpuntt in eben
et g??’ni‘flt und auf AP Q fenfrechten finie AR haben.
Devaleichen Korper laffen fich dredhfeln, und man nennt fie
dafjer gedvebte Korper,  Die allgemeine Gleichung fiir diez
felben ift ZZ = xx+ yy; denn man mag det verdnders
lihen Grdfe z, um Z = H ju crhalten, einen Werth beyz
fegert, toas fur einen man will, fo befommt man allemal
fiae den Scdnitt, welder der Ebene APQ parallel ift, die
Bleihung HH = xx Fyy, und dies-ift etne Gleichung fite
einen Reeid, der den Halbmeffer = H, und den Mittelz
punft in der geraden ¥inie AR Dat. * Wenn ZZ =2z ift,
fo entfteht ein gerader Keael; ift ZZ = aa, cin Eyli inders
und it ZZ—=aa —zz, eine Kugel, und dics find die
vornehmiten Yvten der Korper, die fich durchs Drehen cvs
seugen lafjen.

T

§ 40,

Jun wollen i die Korper betrachten, deten auf dow
Age AP fenfredhte Sehnitte PTV, &ig. 124, indgefammt
Dregecte find, deven Spigen T tn der der Age A P paralles
len geraden Linie D T oliegens &8 fep AV B die Bafis dies
fes Kdrperd, oder ein Shnitt von ibm, der tn der Chene
APQ gemacht foorden, und ivgend eine Curve, Laft
man die Entfernung der geraden: Linie DT von der Ape
AB, ober AD = C fepn, und fest man, wie bisher, die
brep veranderlichen Grdjen AP=x, PQ=y und QM =z;
fo wird PV cine Gunftion von x: fegt man aber PV = P,
fo ift mwegen der Lebnhdyfut der Drepecfe VQM und VPT

Si 2 -




5Q0 AUnhang.  Dwented Cavitel,

Pic=P—y:z
pber

€ =2

Fe diefe Korper ift daher aleich einer Funftiono

x, und ¢8 unterfdheiden fich diefelben von den coniffy
Daf fie fich in eine geradlinige Spise DT endigen, ba

ches Dic contjchen in einen Punfi thun. St AVE elnfis]
fo entfieht Der Korper, den WWallis ausfubrlich unteid
und den Fegelformigen Keil genannt hat.

. R )
@8 fepen, tvie vorhin, alle auf der Ape AB fonlo
Sdnitte P TV, §ig. 125, Dreyecte, telde bey P i

vechten SBinfel haben, deren Scheitel T aber ivgend @f
Gurpe A T bilden, und die Vafig fep die Figur AVB. i

man die drep verandetlichen Grdfen AP = x, PQ=
und QM =12z, foift in der Curve A VB die geradelil
PV e¢ine Sunftion von x, die mwir = P anneljmen toolt

|
|
|

und PT ebenfall8 eine Funbtion von x, die = Q feon M

Dies vorausgefest, ift
P:Q=P—y:z

und alfo
Z’ZQ—"%Y, odber Pz + Qy =TFQ
obet

- SR ) e e
3 F % =31, ober eine Deftanbdige Groge

IR

|

Wenn affo die beyden verdnderlichen Grdfen y und 2
gends mehr al8 eine Dimenfion auémachen, fo gefbrt ¥

Korper ju der Gattung , welhe wiv hier befdrichen hibd

§i 4
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Bon den Schnitten ber Flahenrwe, 501

§. 42

Da toir alfo dicjienigen Korper betrachtet haber, twobey
de Schnitte, die der einen Hauptebene pavallel gemacht
weeden, ingaefammt cinander ahnlich find: fo wollen toiv
ung nun ju folchen renden;, toobey diefe Sthnitte wenigs
fens mit efnanber verwandte Figuren,” oder foldhe werden,
deren Applicaten proportional find, wenn man die Abfcifien
homolog nimmt. €8 fepen die Drep Hauptfchnitte eines
folchen @depers ABC, ACD und ABD, Fig. 126, fo Daf
alle der ACD parallele Schnitte vectvandte Figuren toer:
e, Man fege die Grundlinic AC = a und die Hohe
AD =15, und dabep fey, nodhdem man die Coordinaten
Aqg=p und qm = q gemacht hat, q irgend ecine Funf:
tion von p. Dun denfe man fich einen parallelen Schnitt
PTV, und fee die Entfernung AP =x, fo ift die Bafig
PV cine Gunftion von x, die wic = P, und die HOhe PT
eine Funttion von x, die wir = Q annehmen toollen. Sest
man dafher PQ ==y und QM =z, fo {jt mwegen der Vera
wandtichaft

A p=P:y;umbrq="Q 2

oder
P
y = f; und z = %}-ﬁl
§. 43 e

Wenn alfo alle drep Hauptfhuitte cinesd Korpers ABC,
ACD und ABD gegeben find, fo [afit fich daraus die Naz
tur deg Korpers beftimmen, toenn alle Dem ACD parallele
Sdnitte auch demfelben vermwandt find. Denn man Hat
dadurch guvdrderft P und Q, tweldes Funbtionen von x
find; und dann ift q eine Junftion von p, {o daf durch die
bepden verandeclidhen Grdfen x und p: die verdndeclichen

K3 Brofien




502 Anhang, . Jwented Capitel,

Geofen y und z beftimmt werden. Wil man aber iy
BGleichung jmoifchen den drey Coordinaten X,y und z fi
ben, fo feie man, da q eine Junftion pon p, odet tin
Gleichung gwifchen p und q gegeden ift, in diefer Gleigumy
p == E-lpg; und o foe= E(}z
denn dadurch erhalt man, da P und © Sunfriomen dons
find, eine Gleichung jmwifchen den drey Coordinaten X, |
and z, wodurch die Natur det su dtefer @laffe gehdrign
Korper beftimme toied. G$ Fallt aber in dic Nugenm, f, |
wenn man x = o f¢Bit, P.=a und Q = b wetden mik

|
i
|

§ 44.

2enn in der Gleidung fiie die Oberflache die ke |
beranderlichen Grdfen y und z alfenthalben eben biefeh
Angabl von Dimenfionen haben, fo find alle auf derd
AP jenfredte Scbnitte geradlinige Fiouven. Denn i
man fiic|x irgend eine beftdndige Grofie, fo erhiltam
eine homogene Gleichung 3wifchen y und z, welde eine o
mehrere gerade inien angeigt. Da nun die Ansahl
Dimenfionen, welde die bepden veranderlichen Geifnys
und z haben, allenthalben diefelbe, und entreder ¢ine g

-
rabe odev efne ungerade Jabf ft: fo haben diefermeaend
gedadyten Korper nach §. 20. audh fe ey und ooy ek |
einander gleich. @3 find semlich die Theile in det Ll |
und fanften, ferner in dev pwenten und dritten Gegend i !_
ander gleid, und in Mnfehung der fibrigen braudt mi |

nur den angefiihrten § ju Rathe 3u aiehen,

|

§. 45. :
Wiv Haben bereits mehrere Ga ttungen pon Sorpent

tadpiet, tooben ¢8 ungdhlige geradlinige Schnitte it
by
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Bow den Schnitten ber Fladen 2. 503

bertnt ¢3 gehdren Dabin die fo eben unterfuditen, und dann
auch die ephndrifben und conifchen Kovper. By biefen
find die Schnitte geradlinig, welde durch die Aye gehen,
jene aber u,;mf nfich meiter. &8 fep neimlih AKMP,
$ig. 127, ein Schnite, dev auf der pe unter dem Binfel
MPV = ¢ fiehe. Sest man AR =x; PQ==y und
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QM=z, foift —} == tang. @, und PM = ——. Soll
nun K M ¢ine gecade inte fepn, fo muf
?I

——=axt 8

fin, (0]
werden, 10 « und 2 beftandige Gedfen, die von dem IWins
fel @ abbhangen, tnd alfo Funttionen von feirer Dimenfion
port y und z find. €8 fepen R und S dergleichen Sunftios
nen, fo witd
X =rRzS, Fober X == Ry S

Obver wenn T eine Funbtion von e¢iner Dimenfion, und §
eine Kunftion oon feiner Dimenfion pon y und z bedeutet
fo find alle Korper von diefer Sattung in digfer allgemeinen

Sleichung x =T TS enthalten,

§. 46,

G fen die Flache, deven Natur durch cine Gleidhung
jifden Den Drep verdndectichen Grdfen x, y und z bes
flimmt tworden, befhaffen, mwie fie-twolle, o ift e8 allemal
leicht, einen jeden nach der e AP gemacdhten Schnitt ju
bejtimmen, . €8 fep der MWinfel V P M, mwelden Ddiefer
Gdniit AKMP mit dec Sbene ACVP madt = ¢, und
die gerade Pinie PM = v, toelches die Jpplicate Ded ges
fudbten Schnitts fepn toieds fo ife

QM =2 = v.fin. @; UM PQ =y = v.coli@.

Veaudt man daher in der Gleihung v die Flade die
514 SBerthe




504 Anbang.  Jmwentes Capitel,

Werthe v. fin. @, und v.cof. ¢ fiie y und 2, fo eehilm
eine Gleidung jwifden den bepden verandetliden Grbfa
x und v, wodturdh die Natur des Schnitts AKMP beftimm
wird. Auf abnlihe Art findet man alle Secbnitte; meldy
nadh einer von den bepden fibrigen Hauptagen A Q und Al
Sia. 121. gemacht toerden.  Denn o8 laffext fidh diefe deg
Aren AP, AQund AR, pon weldhen die drep verdnduls)
den Grifen x, y und 2 abbangen, fo mit einander
wedieln, daf alled, wag von der einen ertviefen wordy
auch auf die ubrigen angerwandt werden fann,

O 47,

RNimmt man alfo die Chene AP Q jur Hauptebenea
um darauf alle Sdnitte dee Slache ju begichen, foift e
burdh eine Ghene gemachter Sehnitt entweder diefer S
pacallel oder gegen fie geneigt, und in diefem Falle vk
Die erroeiterte Gbene des Sdnittes bie Ebene AP Q irgab
o fchneiden, und der Durchfchnitt diefer Ebenen nil
eine gefade Linie fenn. Sm ecften Falle, tvenn die Gbm
Deé Scbnirtes der Shene A P Q parallel ift, fernt manh
Jtatur diefed Schnittes Fenhen, wenn man der derdned
hen Grdfe z einen beftandigen Werth ertheilt, Jnby
ten Falle, wenn die Ebene ve8 Schnittes gegen die G
APQ geneigt ift, Fann man die Natur des Schnitie “’
1Bt nur dann bejtimmen, wenn entweder bie gerabe i
AP, ober die gerabe Yinie A Q bdie @Erd;fd;niﬁéfinie i
fbiietdenden Cbene und der Gbene APO ifft. Um ﬁI[ﬂﬂf-il
Ocbiitte ju finden, muf man auch jeden andern A
jener jtoey Gbenen betradbten,

f
|
§. 48 ]
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€8 Tep Bie gerade Rinie 'S, Rig. 128, welde bt |

T it [ # - . ad# t .ﬁ
&P pavailel ift, die Durdfdnittstinie der ffbilfibﬂb‘_
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Bon ben Schnitten der Fldchen 1. 505

Ebene und dev Gbene APQ, und der Meigunadtvinfel
QSM, ven die fhneidende Ebene ESM mit der Cbhene
APQ madyt, = @, fo tvie die Cntfernung AE =1f. Da
AP = x; PQ = y; ind QM = z
ift, fo ricd
ES =%, ud QSe=g L
Beyieht man demnad) den Sehnitt auf die gerade Linie ES
al8 auf feine Ape, fo rwird die Abfciffe ES = x; und fept
man die Ypplicate SM = v, fo witd, teil der Winfel
QSM = 4 ift,
« QM =z=v.lin. ¢; MOSQ =y }f=v.cof @
und folglich .
¥y = v.colip — f.
Subftituirt man daher in der Gleichung swifhen x, y und
z, welde fiir die Flache aeaeben ift,
y=v.cof.o — f; udz= v.fin. @
fo befdmmt man eine Gleichung jwifben den Coordinaten
x und v fir den gefuchten Schnitt ESM. Tare ES fents
vedpt auf der re AP, fo fande man, tweil dann ES dee
andern Hauptaye in der Ebene APQ parallel tware, den
Cdnitt durd) Bevwedbfelung der verdnderlichen Srdfen
x und y auf cben die Yt

8§ 49,

JNun habe der Schnitt ES, Fia. 129, in der Ehene
APQ jede willfiahrlich angenommene fage, und e bes
gegne ihr die gerade Linic AE, die auf dee 9[1;}: AP fenfs
vedt ift, in dem Punfte E.  Man jiehe E T X der Are AP
Parallel, und fege AE = £, und den Winfel TES = 93
desgleichen, nacdydem man die drey verdnderlichen Grdfien
AP==x; PQ = y und QM = z angenommen hat, aus
R auf E§ die fenfrechte Linie QS, und endlich M8: fo ift

Xi 5 ' Deg




506 Anbang.  Stwvented Canitel,

der Winfel QSM bdie Neigung der fehneidenden Giy

gegen Dic Ebene APQ. @8 fen QSM = ¢ unbd bie e

dinaten: bes gefudbten Scbnitres ES =+, und SM =y

Aus S jiche man nach EX und QP die fentrediten firin

8T und SV; foift
QM = z'=v,fin. ¢; QS == vi.cof. ¢

SV == v.cofl ¢.lm: 35 QV = v.cof; $.col.$

und dann audh

ST = VX = tifin. 55 und ET = ticol. &
Hieraus fiiehit
AP = x = tecofl & T v.cof, ¢.6n. & |

und

PQ =y = v.cof. @.cofL & — t.fin.§ —f |

Subfittuict man diefe Werthe fur x, y undz, fofilk
man die Eleichung fur den gefuchten Schnitt.

§s

Sk alfo eine Gleidhung fiie einen Kdrper gegeben, i
fann man daraus eine Gleichung fiic jeden ebenen S
pefletben echalten, 8 ift aber dabey flar, einmal, IS
alle Sthnitte cined Kdrpers algebraifche Curven fepn e §
ven, wenn dic Sleichung fur denfelben jrwifchen den v
Goordinaten x, y und z eine alacbraifhe Gleichung i
Geener Fonnen t und v in der Gleichung fiie den Shilk
Da Diefe Gleichung aus der fir den Kdeper entfteht, b
man datin

O,

cn

z = v.lin. ¢; x == t,cofl &+ v.cof. ¢.fin. $, I

y-= v.cof. ¢.cof, & — t.fin. $o—f I

fegt, nicdht mehr Dimenfionen befommen  ~ald die M0 |

W cinem nicdrigern Grade Fann die Gleicung fir ¥
@dnit
L=l
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Bon ten Schnitten der Flachen 1. 507

@dnitt bistoeilen gehdren, wenn fich nemlich bie hddften
Glicber nach dev Gubititution einander auffeben.

& 51.

Haben alfo die drep vecandérlichen Gedfen x, y und z
in ber Bleichung fir die Flache nicht mehr alg eine Dimens
flon, fo daf die Gleichung folgende ift

ax T By T vz =a

fo {ind alle ©cdnitte diefer JFlache gerade Linien. Sn
Diefem Falle ift aber die Flache eine Ehene, toelches bep
ciniger AnifmerffamPeit in die Yugen fallt, und . unten
Deutlicher gejeigt werden wird ;3 aud den Slementen aber
ijt befannt, Daf iede jrwey Gdenen fich in einer geraden Lis
nie {dneiden, Auf abnliche Act fieht man ein, daf alle
Gdnitte dex Koeper, Dderen Natur durch folgende allges
meine Gleichung ausgedeuctt wird

ax2 T By2t gz oxy fexat dyztaxtbydcztee=a
oofern fie nidt gevade Linien find, finien der jwenten
Drdnung feyn roeeden, und daf e8 dabep feinen Schnite
gebe, der nidht in der Gleidung vom tventen Grade ents
Dalten fen.
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