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BVon den Oberflachen der Kbrper Sberhaupt.

TR

e Untevfuchungen, mwelche toiv in dem Borhergehens
ben tibet Die Curven angeftellt haben, und die Urt und
Weife, diefe Curven durdhy Bleidbungen auszudruden, has
ben atlerdingd einen fehr Tociten Umfang, und erfirecten
fich auf alle frumme finien, Veven Punfte indgefommt in
ciner und derfeiben Ebene liegen; twenn aber die Curve
nicht gany in cine und diefetbe Cbhene fallt, fo veichen die
evtheilten Borfehriften nidyt hin, ihre Cigenfchaften ju ents
decfen,  Diefe et der Curven Hat eine doppelte Krims
mung, und in diefer Rucdficht haben twiv daruber vom
Hecen Elaivaut eine vortreflihe und {harffinnige Ubhands
lung. Da indef diefer Gegenfrand mit dev Lehre von den
Kladen jufammenhangt, welde iy mic in dem gegentvavz
tigen Abfdnitte vorzutragen vorgenommen habe, fo werde
ith davon nicht befonders handeln, fondern die Betradtung
Defielberr mit dev folgenden Hnterfuchung tber die Flacdhen
petbinden,

§. 2.
©o mie die Linien entweder gerade ader Frumme Linien

find, fo find die Flachen entrweder eben ober nicht ebens
&aa unz
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unebene Flachen aber nenne ich forwohl die convegen o
bie concaven, und auch diejenigen, die theils conoey thitf
concap find. o ift die duffere Flache einer Sugel, eind
Splinders und ecines Kegels, twenn man von der Grurk
flache abftrahivt, conver, die Klache einee Scyuffe hiny
gen eoncav.  So toie man ferner unter eimer geraden il
Diejenige pevfteht, in welder jede drep Punfte nad dow
fep Ricbtung liegen, fo ift eine Gbene Diejenige, intilguf -
jede bier Punfte in eine und diefelbe Ehene fallen; moe)

denn die nicht ebene §lache, fie mag conveg obes con)
feon, al8 cin folche gedacht werden fann, wovin man il
durd jede vier Puntte Gine Goene ju fegen im Standell |

§+. 3

Wie eine unebne Flache befchaffen fen, 1aEt fich il
erfennen, twentt man weif, wie tweit fie in jedem Puk
bon einer €hene abfiche, So wie wir nemlich die Bejd!
fenbeit der Curven aus den Entfernungen ifrer Punftew
einter gur Yre angenommenen geraden Pinfe ju beusthild
v Stanbde find: fo Fann man auch die Befdbaffenheit ik
unebenen §lacye dus der Entfernung ihrer Punkteoon it
nad) Belieben angenommenen Ebene adbnehmen. Sollth
bie Befchaffentyeit einer Flache angegeben werden; ol
man nue nadh) Belicben eine Ebene annehmen , und fil ]
tedem Punkee fence Flache auf diefelbe fentredyte Hinle |
gen gedenfen; und fann man die Lange diefer fenfred
Yinie durd) eine Sleichung beftimmen, fo wicd dief @lﬁf
dung audp die Natur der gedachten Fiache ausdruden. ﬂf’f
einer folben Gleihung laffen fich aber auch umgefeft &
Punfe diefer Flache angeben, und ¢8 toicd dafher Wl
Diefelde queh Die Fladhe folof beftimmi,
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Bon ben Oberflachen der Kdrper dberhaupt. 473

§ 4

@8 ftelle dic Gbene der Kupfertafel die Ehene vor, anf
welhe alle Punfte einer gegedenen Ffache bejogen merden
follen. Ferner fep M, §ig. 119, irgend ein Punft in Der
geacbenen Flache auier der Ehene der Tafel, und aué dems
felben M Q auf diefe Gbene fenfrecht hevabgefallt worden
Um nun die Yage diefed Punfies algebraifch ausdjudructen,
nehme man in der Ebene ivgend eine geérade finie AE jue
dge an, und ziehe auf diefelbe ausd Q die gerade finic QP
fenfrecht. Gndlich nehme man in der Ypre A B irgend cinen
Punft A jum Anfangspunfie der Abfciffen an.  Sft diefed
gefchehen, fo Fennt man die Lage des Punftes M, wenn
man die 8ange dev drey Rinien AP, PQ, und QM mweif;
und es wird demnach die Eag_e jeded Punftes M einer Flache
durdh drey fenfredhte Soordinaten auf eine afnliche vt bes
fimmt, al8 folched bep den Punften der Curven, die in
einer Ebene lagen, durd 3wep cedtwinflige Coordinaten
aefchehen ift,

§. 5.

Da wir dlfo drey Coordinaten AP, PQ und QM haben,
fo toolfen Wit AP = x; PQ =y, und QM =gz fegen, '
Diefe drep Coordinaten werden und die Natur dev geaebes
nen Flade u erfennen geben, wenn twir, nadhdem wir x
und y willfahelich angenommen Baben, ju befiimmen fnx
©Stande find, wie groff z ift; denn Fonnen wiv dicfes, fo
laffen fich alle Punfte M in der gedachten Flache angeben,
8¢ wird daher die Matur einer jeden Flade durdh eine
Bleichung auggedructt, in weldher die Coordinate z dutcy
bie bepden dbrigen Goorbingten x und y und durch befrane
Dige Grofien beftimmt wird; und e ift daher firicde ae
gebene Fadhe die veranderliche Grdfiez aleidh einer Funtiion |

Sgs Vet




=4 Anhang.  Crftes Capitel,

stoeper verdndetlidhen Grdfen x und y.  Umgefelietngl
twenn z fegend eiwer Funftion von x und y gleid ift, b
Gleichung eine Flache aug, deven Natur fich ang 1 eife
nen laft,  ©est man demnadh fiv x und y alle, i
pofitive ald negative MWecthe, die fie beFommen Eome §
eehalt man alle. Punfte Q der anagenommenen &
und bann ergiebt fich aus der Gleichung stoifchen z, 11
g Dbic fange ber fenfrechten finie QM = z, vn tigh
€bene bis 3u der durd) die Gleichung ausgedruchten Hid
S3ft z pofitio, fo licgt et Punft M gber der Gbene AN
ift aber z negativ, fo feat M unter ihe:7 wird z =0, f
fallt M in die Gheneé, und wird o8 imaginar, fo gehit
dem Punfte Q in der Flddhe gar Fein Punft M. Hottd)
lid z mehr veelle Werthe, o fdneidet die quf der Gt
bueh Q fenfredbt aufaerichtete Linie die gegebene Hg
in mebr als in cinem Punfte,

§ .6

MWilf man alfo die berfchiedenen Arten der Fladmh}
itimmen, fo bietet fich fogleich die Nbtheilung decfelbenl
continuitliche ober regulare, und in difcontinuictide M}
irregulare dar, Gine Flache if nemlich continuivlicy dd|
Puntte fidh insgefammt durch eine und diefelbe Slidis)
awifchen z, x und y ausdructen faffen’, oder too z firdk]
Punfte diefelbe Funftion bleibt, = Frreqular wird Higs
eine Elache genannt, twenn die Theile decfelben dusd o
fcbtedene Funbtionen quégedrucht werden, 3. B. e
felbe an cinem Orte fphavifdh, an einen andern conil
an einem Britten colindeifch oder eben ift.  Diefe et
faten Fladben fefien wit indef hier gans bey Seite, UMY
trachten blps dic reguldven, deven MNatur durch einetd

Diefelbe Gleidbung ausgedeuckt wird, Denn feant ml
: el |
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dicfe, fo faffen fich Darnach auch die itvegularen, da fie aug
gegularen Sheilen sufammengefesst find, leicht beurtheilen.

§ 7

Die vegularen Fladen toerden quodrderft in algebraifde
#nd in tranfeendente eingetheilt. Gine Flache ift eine alges
braifche, tenn ihre MNatur durch eine algebraijche Gleiz
dung sioifhen den Coordinaten x, y und z ausgedrncht
wird, odet tvenn z ciner algebraifdhen Funkftion von x und ¥
gleich ift.  Sft hingegen z Feine algebraifche Funftion vomr
x undy, oder fommen in der Gleichung jwifhen x, y und
z tranfcendente GSrofen vor; 3. B. folhe die von Logariths
men ober Kreidardfen abhangen, fo ift die Flache, bdie
burch eine folche Gleichung audgedructt wid, eine tranfeens
dente. Dergleicdhen ift §..B. da, twenn z = x.1.y; ober
z=y%; ober z == y. fin. x ift @8 fallt aber in die Yu:
gen, daf man die Untecfuchung der algebraifchen Rladen
por der Vetracdhtung der tranfcendenten borhergehen fafs
fenn muf,

§. 8.

Fernet 'muf man, um die Natue einey Tlache fennen
gt leenen, vor allen Dingen unterfuchen, was z jin Ynfes
hung der Menge feiner Werthe fie eine Funftion von x
md y ift.  Dier Fommen guerft dieienigen Fikchen vor,
tobey z eine cinformige Funftion von = und v iff, ©s fep
P eine folche einfdrmige oder rationale Gunftion von x und
¥ fo werden, wenn 2z = P ift, den eingelnen Punften
der Gbene Q cben fo vie! Punfte der Ffache sugehdren,
ober ¢8 mwird jede auf der Ghene APQ fenfrecht aufgerichs
fete gevade finie die Flade in niht mehr als in cinem
Punfte fchneiden. Sn diefom &alle fann Der Werth dop
gevaben finie QM nie imagindy werden, fondern od giebt

dicfe
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biefe gerade finie allemal cinen veellen Punft in derflid)

-~

&8 [‘-.an indef; diefe Verfchiedenheit der Funfrionen i
wefentliche = Verfchicdenheir unter den Flacken Hed
denn fie hangt von der Lage Der Ebene A PQ ab, nilll
eben fo alg die Lage Dev Ape willfubelid ift.  Dejichtm
daher diefelbe Flache auf cine andere Ebene, fo fannhf
Kunftiom z qus einer einformigen in eine biglimi

uibergehen,

g’: 9.
@3 fepen P und Q einformige FunPtionen von x whyl
fo togcthen, toenn |
22 — Pz T Q= o -

Ht, die gevaden finien, die aus den Punften Q der ol
rommenen Ebene auf diefelbe fenfrecht geftellt werden, i
Slache entroeder in jwepen Punften ober gat nidt (I0f
den; Denn e§ hat dann z allemal jroep FWerthe, dic aidy
ber bepde veell ober bepbe imaginar find,  Uuf &!;nlﬁfi
et ift z, wenn P, Q und R einfdrmige Funttionn
x und y bedeuten, und
z3 — Pz2 +Qz — R =
ift, eine drepformige Junftion, und jede gerate*‘fnieﬂ'-’--
f peidet die Flache entroeder in drepen Punfien, memth
SBurgeln diefer Gleihung veell find, oder nuy in cnd
foenn jroep von diefen Wurgeln imaginae find. M it
liche 2Art bat man ju urtheilen, tvenn z durdh eine Gleidm|
pon mehrern Dimenfionen befimmt ricd, Wie viclft\t'mi'
alfo die Junftion z fey, ecfennt man leicht, fo bald ﬂh
dit Sleichung sroifchen x; y und = rational gemadt hih |

§. 10,

@0 rie wir bey den Gleidbungen der Eurven gl

Baben, da§ die bepden Coordinaten derfelben permed
e
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metden Eonnen, forlaffen fid aud in jeder Gleichung fir
eine §lache bie drey Coordinaten x; y und z mit einander
peroecdfeln.  Denn nimmt man juvdrderft in der Chene
APQ eine gerade auf AP fenfrechte Sinte A p jur Ape any
fo toicd nun Ap ==y und p Q==x, und dadurd find bi
bepden Coordinaten x und y mit einander vertaufdt. Die
fibrigen BVerwedfefungen leent man fennen, twenn man dagd
tedtivinflige. Pavaliclepipedum ApQMExgP A erganjts
bey weldhem juvdrderft bie drep beftandigen und auf ein:
andee fenfredbten Ebenen in Betvadptung fommen, AP Qp,
APqx, und ApEw; denn bic Urt, wie die Flade, worin
der Punft M liegt, auf diefe Gbenen bejogen tverden
fann, toird ducch eben diefelben Gleidung jwifden x, y
und z angegeigt. Sn jeder Ebene aber gicbt es cine dop=
pelte Age, die bepde in Dem Punfte A anfangen, und da-
e entfpringen alfo fedhs verfchicdene Dejichungen jtoifdhen
den drey Coordinaten,

Die Coordinaten find

[APz:x
entfoeder ;¢ PQ =y
: loM=13
fir die Ghene APQp
fAp=y
oet < pQ=x
LQM::
{'hP:x
enttoeder £ Pq = 2
I
LqM =y

fév die Goene APgw
Am ==
eber #Q =X

L?M =y

e
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[ ety
entiveder ai pt =2z

e Die/ & M=
hir Die {é-.(}f:h‘. ""‘P"Er L % X
AT = z

pder ¢ wf =

!
L 20 =%

Lenn aber von dem beftandigen Punfte A nach dem Bl
M ber §ladhe die gerade finie A M gejogen witd, foif |
M=+ (xx+t Y¥ T 2%)

e :

ine und dicfelbe Gleidung gwifdhen den @’m}tbinnrini

X,y und z giebt uns alfo die Lage aller Punkte einesFidy |
in Beziehung anf drep Gbenen ju erfennen, die anf einte |
ber fenfredpt find, und fich in dem Punfte A {dnedis
So wie nemlich die veranderfiche Gréfe z die Entferuny
eines jeden Punftes der Slache M von der Goene APQ githh |

[

fo giebt die verdnderliche Grdfe y die Gntfernung cbeatv |

|

fes Punfted M von der Goene APq, und die verdnberidt |
Ordfe x von der Ehene Aps.  Wiffen wic aber, wieh |
Dev Puntt M von jeder diefer drep Goenen entfernt i
Fennen wir aush feine mahre Qage, &8 find Dabet bk
Orep @-DCIZ;‘H, auf weldhe ]'1338 Shdﬁe l"lfrmifti‘[ﬂ einet @lg'u
dung jmifchen drey verdnderlichen Grdfen x, y uid 2l
segen werden fann, vorylglich yu mevfen, und ift cinedd
von hortjontal, fo {ind die bepden ibrigen vestical, i
jroar die cine nadh dev RNichtung AP, und dic anderensd
ber Richtung A p.

-

Se=CFR,

Dat man nun diefe drey auf einander fenfredite Comtt
feftgefent, um davauf die gegebene Flache gu begiehen;
fall

S, p—

I Y Ean v}

P S — P . Jp—_e

e
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fdlle man aus jedem Punfte diefer Tlache M auf jene Ebe-
nen APQ, APq und Awg die fenfrechten Linien MQ, Mq
und MZ, und mate MQ =1z, Mgq=1y und Mz =x,
Dann erganje man das Parallelepipedunt, wodburch man
drey gerade Linjen befdmmt, tveldbe jenen gleich find, und
aus vem Punfte A audachen, nemlich AP e==x, Ape=y
und Aw ==z, und fobaid man Ddicfe fennt, fo ift aud die
fage ded Punftes M beFommt,  2aft man aber die vevans
declichen Srdfenx, y undz, wenn fie nach den Ebenen, toeldhe
bie Figur anjeigt, gevichtet find, pofitiv fepn, fo muf man
fie, wenn fie nach den entgegenftehenden Segenden laufen,
al8 negativ anfehen.

§. 13,

Hat in det Sleichung stoifchen den drey verdnderlicdhen
Bedfien x, y.und z digjenige, weldhe auf der Ebhene AP Q
fenfrecht ift, oberz, allenthalber gevade Dimenfionen, fo
fommt ihr ein Doppelter LWevth ju, ein pojitiver und ein
negativer, und bepde jind einander gleidh. Alédann ift alfo
bie Flache von der Art, daf fie yich auf bepden Seiten der
€bene ahnlich und gleich bleibt, und daf der Korper, der
durch diefelbe begrenat ift, durch fie in jwep gleiche Theile
getheilt toitd. Go tvie nun bep den ebenen Figuren dies
jenige gevade Linfe, welche die Figur in jtoey gleiche und
dhnlicge Theile theilte, Durchmeffer genannt wurde, fo
wollen toic bep den Kbrpern diejenige Ehene, welche den
Kdeper in gtoep gleiche und ahnliche Theile theilt, die Dias
meteal - Gbene nennen.  MWenn daber die veranderliche
Grofie z in der Gleichung alfenthalben gerade Dimenfionen
bat, fo ift die Ebene AP Q eine Diametral: Ehene.
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§. 14,

Auf ahnfiche vt erbellet, daf die Goene APq i
y fenfredht ift, eine Diamettal: Cbene fepn werde, won,
ih Der Gleichung fir die Flade allenthalben gerade Dimod
fionen hat; und eben fo ift dic Ghene A p 2 eine Diamud
€bene, twenn x allenthalben gleidye Dimenfionen hat &
batd daher cine Sleichung fiie eine Klache jroifchen dente
andeslichen Grdfen x, y und z gegeben ift, fo 1okt fii
gleidy ‘beurtheilen, ob untet den orep Gbenen Diametns!
Gbenen fepn werden, oder nicht. G4 Fonnen abit ol
ey, a alle drep Eoenen Diametval: Edenen fopn. ¥
der Kugel 3. B,, deren Mictelpunft in A liegt, ifi ! "
dee Dalbmeffer AM = v~ (xx + yy +22) aift, rx’rf"
£z aa, und e8 wird folglich die Kugel von ;eberi.l
gedadpten €benen in jtwey dhnliche und gleide
getheilt, ’

§. 13, : i

Um die Gefalt der Oberfidcde, bdie in ey ﬁfﬁtbf“”i
BGleidbung enthalten ift, ju evPennen, muf mon fin ¥
genmert auf die-deep auf cinander fenfrechte @bmennﬁ'l.
ten, welde in der 12often Figur durd) QQILY
TTYT2T3 ynd VVEV2V3 Begeichnet find, und bl
tem Punfte A fbneiden, MWenn man fich diefe pggg@ﬂil
nen nach allen Seiterr ohne Ende errveitert gedentt fﬂfﬂf'i
fen fie den RNaum in adyt Gegenven ein, welche i
gur durd AX, AXY, AX3, AX3, AX4, AXSH
und A X7 angegeigt terden. Sind in der exfien “‘1
vecdnderlichen Grof ert x, y und z pofitiv, fo find i
ubrigen cm oder jtoet) pon ifnen oder audd alle deep 1
tive. Die genauere Befchaffenheit diefer Werthe ot
fidy am beften aus folgendem Sehema exfennens
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Die Gegénd A X Die Begend A X4
AP = + x AP = + x
AR ==icy AR = — y
NS == a0y RSBy ey

Dt Begeuo A XX ie l'-"'-L‘:.?EI?ﬁ A}if'
AP’ = — X AP/ = — x
AR = T ¥ AR'= — ¥y
D S o ) Gl S AT

Die Gegend A X2 Die Gegend A X6
AP =+ x AP =Yg
AR=} ¥ AR = — ¥y
AS! = — z AS! o= o 2z

‘Die Gegend A X3 : Die Begend AX?
APLS o % APle= — x
AR = 4 ¥y « AR'e=m — g
ASt= — 2 AS' = — 2

§. 16,

Bequemer ift e8 indek, diefe acht Segendendurch Jah:
len gu Dejeichnen, um jedeSmal auf die leichtefte Art arizeis
aen 3u fonnen, von welder die Rede fen. Da nun alle
adt Gegenden in dem Punfie A jufommenfommen, und
dburd drey fenfredt fich fchneidende Ebenen von einan:
dev abgefondert, Diefe Drep Ebenen aber durd) die-ges
taden %inien Pp, Qq, Riry die fih tn dem Punfte A
fenfrecht fcbareiden, beftimmt werdent fo Gt fich jede
Gegend dueh dren von den Vudbftaben P, Q wund R,
und p, q und r angeben. Die Hauptgegend oder die
erfie PQR it nemlich :Det Raum, weldrer dasd Parval:
Iefepipedbum roifchen Den ofyne Ende verlGngerten aerabden
finien AP, AQ, AR, und die @egend Pqr, der Raum,
welder dad Pavallefepipedum gwifchen-den drep ohne Ende

EuleraZinl.in 9,2naL0.UnendLILD. Hh DL
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peclangérten. geraden inien AP, Aq und Ar enfhiy |
et man daher AP = x, AQ =y, AR=1,

; Ap=—ZX, Aq==—y, und Ar = —z  Wir mol
& alfo die gedachten acht Gegenden auf die Act durd) uf
"% von einander untecfheiden, daf fey:
vie 1fte die nfe
i Swiftert If'ﬁP: oy AP =idy
den Coordinaten S22 = T ¥ ARSI
LJ’LRL:%'Z Ar = =1 |
die 3te Oie 4t
stifchen {‘ﬁp = X A presue gl
den Cootdinaten -9 = 7 AQ =
LAR = + z AR = t1 |
die ste “Die b¢
AR oifgen  [22 =t x | Ap=—x|
| den Gootdinaten |9 = —¥ AQ =117
: (Ar = — ¢ Ar = =t
; die zte dDie 8¢ |
ifgen [P = x| Ap =i—i l
den Goordinaten 21 = — 7 Aq == 4l
AR = & o Ar = =& |

Diefe Gegenden untericheiden fich Hald mef, bald e |
niger von einander. Suvdrderft gicht es 3oy Gegenlth |
Die groey Goordinaten gemein und cine verfdicden habth |

Diefe berdfren fich in efner Gbene, und mir wollen fi w |
her verbundene nennen. Dann find jrey Coordinaten i |
fchieden, und eine gemein; Diefe Gegenden beshbhren fid
blof in ciner gecaden Linie, und tic foollen fie Deselid
geteennte nenmen. - @ndlich find alle Goordinaten vond
ander verfhieden , und die @egenven Haben blok fo"

. Suntt




nhdl,

y foif

ool

Safin

‘H“'-!?H

lu‘-—ﬂ L]

S

D
fiben |
e |
(b |
o |
i |
it |
i

i
ynft

Bon ben Oberfladen der Kdrper 1berhanpt, 483

Punft A mit einanber gemein; diefen twollen wit den Namen
der enrgegengefenten Gegentien geben, Wad fiir Gegernts
ben mit einer jeden verbunden, oder ben ihr getrennt, odet
ihr entgegengeferst fepn, zeigt folgende Tabelle,

Rerbunden Getrennt Entgeqens
gefest
PQRIPQrlPqRpQRIPqrlp QrlpqRfpgr
tfon ju v | vy | v fvor
“FaiFaRPaf or|Fanratl g iR
H | 14 v {vidm/|iw {vind v
PqR[Pqr/PQRIpqRIPQrlpq ripQRIpQ r
o | v f 1 VIR I v | v f v
pQR/pQrlp qRIPQRIp q rlPQr|P qRIP q ¢
v | vifvie| L jvinfop fufd v
PqrPqRIPQrlpqr{PQRIpGRH O rlpQR
volm fu jvind 1 lvii)vij§w
pQr E‘(‘}_ﬁ p_-f?; PQr ;QFE.[KQME I;é_r PgR
vi {1v {vin| n fvnt g | v E I
= Paklpai|pOR/PeRlp Oxlp s PORl o —
Vil VIII IV -iI:L _‘1:'[_ v I I
TP arpaR[pQr|Par|r OR|PaR|FOI|FOR
vt jvit b v | v | v o fomof o
§. 18'@

8 hat alfo jede Gegend drey mit ihe verbundene, groey
getrennte und eine entgegengefeite, - und es ethellet aus
vet vorftefhenden Tabelle fogleich, wie eine jede aegen jedeé
andere befcpaffen ift. Die Ordnung, weldhe die Sablen in
biefer Tabelle beobachten; ift bemeefenstoecth, und um fie
dem Ueberblicke auf eine feichtere Ant Darjuftellen, tollert
it eben diefelben Sahlen in eben deg Ordnung in folgenz
bes Duabrat einfdliefen,

5h 2
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i1213141516]718
211151613 4|87
3 [sc 71218146
4|h_[__;:i:|~<§:|__gzl
slxl_a___lhg;_;__lb;pal.;__g
61 4l8lelz 11513
718f%|%}(’_1__:'_}li.=
8l716)]s5l4l3)=2]! |

Die Art, toic Hier die ahlen auf einander folgen, fi
ey einfger Anfmerflamebeit von felbft in die Augen, M
=

@ebraud diefer:Tabelle aber toitd in der Folge ausiulis)
geeigt toerden. - '

Loy

. 19 i
MWiv haben fdhon vorhin bemerPt, daf ciner %I&rbe,i.'l
beten Gleidung die verdndectiche Grfe z allenthalbny)
rabe Dimenfionen hat, ey cinander gleiche ud affige
Fheile jufommen; s ift nemlich alddann der T heil
erften Gegend gleich und abhnlich dem in der 5mft5tm,u??§l
auf afnliche- Art find audy die Sheile in. der dritin ¥
funften, deggleichen die in der vievten und fecdsien o
endlich in Der fiebenten und adbten mit einander i'lbeursé
ftimmend. Wenn hingegen die vevanderlidhe @rofie 1)
fenthalven gerade Dimenfionen fhat, fo frinmen M i
und dritte, die jtoepte und flnfte, die vievte und st
und die fechste und achte mit einander ubevetn GUEH
der Gleichung allenthalben gerade Dimenfionen, P
diefe Uebereinftimmung in der exfren und viesten, it ¥
jtoepten und fechsten, in der dritten und fiebenten; nb
der finften und adten Gegend fratt.  IWenn nemld
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in der Gleichung alientbalben gevade Dimenfionen bat
: vig veranderliche Srofe

r ! y | %
fo ftimmen 1berein
dbie Gegenden die Gegenden die Gegenden

1,2,345678 ] 1,23,456781 12345678
21,5, 6,3:4,8,7 305/ 1/712, 84,6 [ 46,7:1,823%5

§. =o.

Menn die Theile der Fldche in den getrennten Segens
den, der evften und flnften, einander gleich fepn follen, fo
muf die Gleichung fo befchaffen feon, dafi fie unverdndert
bleibt, twenn man die bepben perdndéclichen Grdfien y und
+ negatip nimmt. @5 witd dieg atfo fratt finden, wenn
die bepden Gedfen y und z Fufemmengenommen - in
allen Glicdern der Gleichung affenthalben entmweder girade
ober ungerade Dimenfionen Haben. Tenn aber die erfte
and fiinfte Glegend mit cinander tbereinftimmen, fo thun
folches auch vie groepte und Ddritte, die vierte und adte, und
bie fechste und fiebente, Auf abhnliche Art ftimmen, wenn in
der Gleidbung fir die Flache die bepden veranderlichen
®cdfen x und z allenthalben entweder cine gerade oder
gine ungerade Anzahl von Dimenfionen ausmachen, die
etfte Beqend mit der fechSten, die mwepte mit dev vierten,
die dritte mit dDer achten, und die funfte mit der fiebenten
Wberein.

Wenn nemlich in der Gleichung fiir die Slache allenthals
ben entiwedex cine gerade oder eine ungerade Anzabl
von Dimenfionen baben
die oerandetlihen Srofen
y und z | x und z | x u4nd ¥

HDH 3 12
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fo ftimmen uberein

vie Gegenden Die Gegenden die Gegenden
¥,23456,7,8 | 1,2,3,4,5 6, 78 | 1,2 3:.4:516,78
57281764 | 64827153 | 2843651
Wenn aber alle drey vevandetliche, Grdfen x, y unds
sufammengenomien, entmweder allentbalben cine gera)
oder allenthalben cine ungerade Ansabl von Dimenfiony

baben, fo ftimmen dic entgegengefenren Gegenden

mit cingnder uberein,

¥r 2y 3, 4; 5/ 6, T 28
S 96, 5,4, 3, 0,5%

§. =1
Wenn fich von diefen Bedingungen jtven oder alle duy

ugleicd bep der Sleichung finden, fo frimmen entwederi
vier ober alle adyt Gegenden mit einander uberein

Wenn fowobl x als y, jede fiie fich beteachret; allow
balben cine gerade Ansabl von Dimenfionen babet, P
fiinimen folgende Gegenden 3u je vieren
mit eingnder uberein,

¥» 2, 31 40 5, 6,7y
30 S T R0 B0 8, 4,
4, 6, I TR | T 3
0.8, 4, 3, 6, Je Iy
¥oenn fowobl x als z, jede fie ficky, eine gerave 2l |
von Dintenfionen baben, fo ftimmen folgende Gegii
O¢n 3u Je vieven mit cingnder Hberein, _
Y7 3,3y 41 51 6,77, 8 |
2r:Xy 5, 6, R e S
4, 0, Th-Yp08, 24 ‘35§
: 3

©y 4. ?' 2 Tr Xy 91

B v ON O

W
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Wenn die viranderlichen Grofien y und z, jede fur fidh
beteachter, allentbalben eine gerade Ansabl von Dinjens
fionen baben, fo ftimmen folgende Gegenden,
3u je viepen mit eingnder iberein,

SR e o
2, Y; 5. 61 3+ %i 8 7
c e Ry T T
5, 3 2, 8 I, 71 6, 4

§, 23,

SMenn einre von den peranderlidien Grofen alfenthalben
gerade Dimenfionen Hat, die bepden fibrigen aber jufams
mengenommen alfenthalben enttoeder eine gerade vder cing
ungerade Anzahl von Dimenfionen geben, fo frimmen aud
je bier und vier Gegenden mit einander wbevein, und joag
auf folgende YUrt. |

Wenn z allenthalben gergde Dimenfionen bHae, x und y
gber allenthalben entweder cine gerade 0der ¢ine ungerade
Ansabl von Dimenfionen ausmeachen, fo {tHimmien
folgende Gegenden mit eingnder libexein,

X)) -2 A by 5, 0, 28

Sty 5,503 3, -4 8, 7

71 81 4, 3 6: 51 1, 2'.

8: Ve, 6: 5, 4 3 =, X
Wenn vy allentbalben gevade Dimenfionen bat, und x
und z sufammengenontnen ailentbalben entweder cine
$erpde oder cine ungerade An3abl von Dimenfionen ges

ben, fo fimmen folgende Gegenden 3u vier und
vieren mit eingndee uberein,

i Xy iy K5 6,7, 8
3, 51 ¥, 7, 2, 8 4, &
‘ij i) "i' ﬁ";




488 Anbang, Crfies Capitel,

6!‘ 4; 8; 2! ?! I, 5! 3
B v Gl o 23 p it

Wentt x allenthalben geeade Dimenfionen hat, und y um)
z 3ufammengenommen allonthalben entweder cine goeal
oder eine ungerade Anzabl von Dimenfionen geben, f
ftimumen folgende Gegenden 3u vier und vicen
mit einander tbceein,

Y 2+ 3, 4, 5, 6, 74
4, 6, 7/ 31 8¢ 2, 3,
'S-' 3, 2, 8, I, e 61
8 7r- 8. 5, 4 3. 2

S0 diefen drep Fallen haben alfp qlle brep verandeid
Grdfen x, y und z sufammengenommen allenthalben b
weder eine gerabe oder eine ungerade ngahl ton Ui
menfionen,

= J th oo

§. 23.
€8 find nodh folgende Falle von bier gleichen Gegenle
Aibrig.  9Benn
x und yallenthatben entweder cine qerabe odet i
und y und z, ungeradbe Anzaht von Dimenfionen haben, b
ftimmen folaende Gegenden u oieren mi |
ander tiberein.

f
I, 2, 3, 4, 5, 6: 7
S+ 31 2, 8, 1, 7, 6
Zr 84 4, 2. 564755 I,
6, 4, 8, 2, 7¢ 1, 5,

b ¥ B - - )

e —

Eben diefe Aehnlicheeiten mifen fidy ergeben, toenn quf?
bem Die be')i*en ubrigen vevanderlichen Grdfien x w
+k

adenthalben entroeder ¢ine gevade oder cine ungeradd ”’F
idﬁi
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sabl bon Dimenfionen audmachen, fo vaf diefe Dedbingung
bereitd in Der angefubrten enthalten ift.  E§ tverden Daber
die Theile einer Oberflache in je vier getrennten Gegens
dben unter einander gleidh fepn, wenn in der Gleidhung ie
gwen veranderliche Grdfien yufammengenommen, allenthals
ben entiweder eine gerade oder eine ungerade Anzahl von
Dimenfionen Haben. Da ed aber drey Combinationen
giebt, fo ift ju DemerPen, Daf toenn gtoey die erflarte €is
genfchaft haben, diefelbe der dritten ebenfalld jufomme.

| §. 24.

Wenn zu den Vedingungen, wobey je vier Segenden
aleich und &hnlich woerden, noch eine neue in ihnen nidt
enthaltene Hingufomrmt, die je jwep Gegenden cinander
gleich und &hntidh madht, fo werden alle Gegenden einanbder
glefch, und die Flache befteht, aus acht einander gleichen
und abnlichen Theilen. Die Gleichung fie diefe Art der
Flahen faft allc bigher betrachteten Eigenfhaften jufammen
in {ich; e8 Haben nemlich die vevanderlichen Grofen x, y
und z jede fite fidh beteachtet, allenthalben gerade Dimens
fionen, und e¢8 miffen daher auch je stoep oder alle drey

gufammengenommen c¢ine gevade AUnzahl von Dimenfionen
geben,

$ 25.

Db aber cine geacbene Sleichung joifchen drepen vees
andeclichen Grdfien jtoen oder alfe drey von den betradtes
ten @igenfdbaften an fidh habe oder nicht, erfennt man, in
Unfehung der geraden Dimenfionen jeder verdnderlichen
Brdfe, leidt. Aud madt ¢8 Feine Scdhrvierigleit ju bez
fiimmen, ob alle veranderfidhe Grdfen allenthalben eine
gerade oder eine ungerade Anjahl vor Dimenfionen geben.

90 35 Ridt
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Nicht fo leicht ift e8, ju unterfuchen, ob je stoet) bon ditgs |
Act find, Man fege in dev Gleichung entroeder x =
oder y==nz, ober x==ny, und fehe, ob in dem tina|
ober dem andern Falle eine Gleidung fidh etgebe, in m
her fur die bepden erften Annahmen z, und fie Die leg
y allenthalben gerade Dimenfionen bePomme, it diefe
fo haben je jwey verdndertiche Grofen sufammengenon
men allenthalben enttweder gerade oder ungerabde Dim |
fionen, und es muf daher die Fladve sum mwenigften i |
tinandes gleiche und ahnliche Theile haben,

i !

Dueplt |
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