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Bon den Curven, die cinen oo mebe Dusdy

P3ie Baben oben fim finften und fechsten Capitel] qu
feben, Daf affe Linien der swenten Oebmung sum tvenigfin.
einen redhtmintligen Durchmeffer Haben, Der die game

Le €
e 11 2 Afitefo 1152 fatibin it fhaitareiante
Curve injroey ahnliche und gleiche Theile theilt,  Die Do

i

rabel nemlich Bat einen foldhen Dy 1cﬁ11.,;e“, und befeht

™ Pl Q0 T P Y 5 48 SR RS
vaner ausg jwep einander gieichen und & Bafichen 3 Sheifen;
i} ie e und die Hyperbel f;:_i;, peren jety

ten. T infel fdnels
den, und daher t e8 bep ihnen ¢ '4:, inandet gleide
nnb ai r"ra'-z Bogen ober Schenfel, - Und twas den Kutid
0 hat der ? elbe, ba er vonieber durch den Mitkek
jogenen gecaden Linie in ey aleiche Sheile gethel
-::"..}-Eiqe aleithe und abnliche Theife, und jroar find
folches alle Logen s Die ju-glet

Diefe AehnlichPeit stoeper oder mehrerer 3 heile emt
8nd Devfelten Curve wollen mér alfo ;e'ﬁt aﬂnauev ul‘ifﬂff
fichen, und die Curpe
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Bon dett E}mr')rr ottt Der Cuthen. 269

durch die in € fich fenfeecht fbn 1eidenden geraben Linien
AR, EF von einender abgefondert werden, eingetheilt: fo
fieat Dec Theil Der Curpe, robey x und y poiitiv find, in Dee
Begend Q, der aber, twobep x pofitiv und.y negativ ift, in

det’ ®egend Ry ferner det, twobey x negatib, y aber pos
fitin ift, in S, und dey endlich, wobey x und y negatio

find, in T.
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e

G

§s
8 merden bemirach Die Sheile der Curve in den Gegens
ben Q und R einander gleich und abnlich fsa}n, toenn die
Gleihung fo befchaffen ift, dah fie unvevandert bleidt,
wenn man — y-fiie v feit.  Und Da fich diefe Befdaffen=
Beit bep alfen Poteftaten von y, deren Erponenten gerade
Rablen find, findets fo erheller, dafi die Fheile der Curve,
iit ben Gegenden Q und R einander gleidy und ahalidh fepnr
werden, toenn in der . Gleichung Feine Poteftaten von y mit
ungeraden Ggponenten votfommens und daff folalich in
diefem Falle die D
genommen foerden
Hiernach Emb alle diefe Curoen, t;'*.:r::;z;:}:_:ee_.“.-::,-j-;, Daf fie su

L "]
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D¢ n algebraifchen gehoren, unter folgender allgemeines
@mdpuna enthalten:

o= o T B8x T yxx ¥ dy2 fsx3F Cxy2F 934 %
-~

und diefen Husbrucd fann man aud at 1? die

baf man fagt, ev fey cinerationale Funltion von x und yy.

Wenw affo Z trgend eine vatienale; Um:f:i.,ze Bol X und yy

ift, fo dructt die Gleichuny

R

eine Gurve aus, bdic von der geraden finte AB in jroen

gleiche und dnliche Theile getheils wird; und of find daher
aun
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270 Jwentes Budy,  Funfiebutes. Capitel,

andd die Theile der Curve tn den Segenden S umd T e
ander gleich und abhunlich.

§ " 330.

Die Theile der Curve in derr Seaenden Q und S abie |

foerden ein u!ﬁ&‘” gletd) und ahulich fepn, toenn die Bleis
dung fo befdh “,.-*1 ift, Daf fie unvervandert Dleibt, mem
mann — x fiir + x fest; und wenn daher Z iraend ene
tationale Funftion vonxz und y ift, fo druckt die Gleicung
M

eine. Cutbe ausd, die durch die gerade Linie EF in i
aletche und ahntiche Theile getheilt wicd.  Die allgemeine
Gleichung fiir diefe Curven ift demnad

o= w T 8y T vxx F dyy t exxy  Iy3 } 1344

5 }:31:.-‘1 ':Ir‘ :}.—-4 'i" 14 oy
und aug viefer Gleichung ifi der Theil der Curve it S dem
<heile in Q, fo-tvie der Zheil in T dem Zheile in R i@

und abnlich.

§. 340, |

Die Theile in den Gegenden Q und T aber,, ober e
Zheile in R und S, werden einander aleich fepn, twenn D¢
Gleichung stoifchen den Coordinaten x und y fo befchaffin
ift, Daf fie unvevdndert bleibt, menn nian bende Coordis
naten megatip nimmt. @8 fen Z = o die Gleichung fit
biele Gurven, fo erhellet, dafi diefe Gleichung die ange
fibete BefchaFenhit haben werde , twenn Z-eifie Kunfriot
bon x und y von geraden Dimenfionen, ober ein Aggreqnt
iraend einec ngak! I“"‘:o aqener Runftionenm pon geradd
Dimenfionen ift. Wenn Buacae o Z e Agaregat irgend

einet Yngabl 1}1"““‘5‘“'? t Funfrioren pon ungeraden Dimew

tomen 1ft, fo geht Z, wenn man x und y. negativ nmih
in
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Bon ‘den: Durchmeffern dber Curven, 291

i — Z uber, und e wird daher, da £ = o wat, audy”
— Z =0, $Hicenad) findet man alfo cine doppelte allges
meine Gifeidbung fhr die Curben, die in Den entgegenges
festern Gegenden Q und T, dedgleichen in R und S, gleiche
ind afnliche Sheile Hoben. Die eine nembidh ift

o==ef Bxxtyxytdy2 fexa F Ix3y faxxyy t

Fxy3 of eyd TexOoF I
" und die andere
o=e«xF By T yx3 7dx2y fexy2 Fly3 faxs ¥
x4y Tax3y2 o,

3]

§. . 341s
E8 {ind alfc die Curpen, die jwep cinandey dhnliche
und gleiche Theile Haben, von einer jwicfaden Gattung.
Entioeder liegen Diefe bepden Theile dergeftalt aufden beyz
den. Seiten um einer geraden Linie, daf alle auf diefe
finte ocamme fenfrechte Ordinaten in yioey gleich e Shieife

getheilt werden. . Sn diefem Falle heilit die aedachte gerade

=

$inie ein t\dywi,.-.w: Durchmeffer der Curpe, und ¢8
gehoren Dabin die Gleichanaen im 337 und_338ften-§.
Dber ed befinden” fih jeme bepde abnfiche und gleiche
Iheile auf Dden-entgegengefenten Seiten fo, Dag  jede
dued) den Punft C gejogene gevade Linie die Eurve in 3toeh
wedfeldroeife cinanber gleiche Theile theilt, telches bep
den. Sleichungen des vorhergehenden § ber Fall iff, Dicle
verfdyiedene Lage der gleichen Theile rollen wie nun auf die
Urt auddructen, dag wiv diejeniqen, die ju dererfien Yot ges
l)f':‘:ctl *ﬂi-* dem MNamen, entgegengefent gleich, die von
Dev andecn aber mit Dev Benennung, weehfelsw eife gleich,
belegen. . Da ¢8 ferner bey ter lesiten Gattung einen Punfe
Caiebr, dee fo befdhaffen ift, dafi fede dadurch ju bepden
Geiten nad der Surve gesogene gembu £mie in ihm in

jtoey
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272 Swentes Buch, Tunfiehntes Capitel
stoey- gleidhe Theile getheilt wicd, fo Fann man diefy
Punkte fehr fuatich den Namen Nitcelpunte -,n-[m-. fo daf
alfo ben Curven, Die jivenwedhfeisweife glefche Theile

:-.-,:er, tooben o

10, ¢in Durdms

9« 342.

Da die Gleidhung Z = o, wenn y in dev Funlfrio 2
Feine andere ald gevade Dimenfionen hat, Curven a
oruct, die einm Durhmefier AB, Fig. 68, haben; ud |
eben biefe Bleichung, wentt darin die andeve Coordimtex
blof in geraden Dimenfiornen um'm““i‘, eine (Hlerchung

ot

fur --,m::m mit dem Durchmeffer EF ift: fo mdfen, momn
Z ¢ine folde Sunfrion von x und ¥ ift, daf alle Spponens
ten pon x Jablen findb, AB und EF tedts
e, und alfo die in den By

en Yier ThHeile der Cutve el |

LS

genden Q, R, S und T liegen
anber gleich und Ghnlicdh fepn.  Die allgemeine Gleidung
Tlsl‘ Dk’.if"‘ eichen Curoven i: t""f‘r";:
e P RX3 P yyiof dxd bexay2 ¢ Cysfaxst |
$x4y2 + 10, l
a

. 343 3 '

58 haben alfo die in diefer Gleich ung enthaltene CU |
oen jwep vechiwinflige Durchmeffer A B und EF, diefid
in: Dem Punfte C fenfreht fchneiden, und ef gehdren bz
fetben indgefammt entmeder 3u der soepters, ober ju bk
b!t!‘tm pder au ber fechbiten "‘)1;1““;3 ic.; fo daf lgne“mle
pon eingt  ungeraden Ordn g Cuiten gﬂg;jﬁt’ die mit

-

ey Durchmefiern, bie fidh fenfredt fbnirten, veefehen

toduenn. Und Da dieGleichung § 392 auc) i der z.:rmt"ifl‘
chung
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Bon bet Durdhnieffern der Curven. 273

dung im 3qoften § beariffen ift, fo haben jene Curven aud
in C einen Mittelpunft, fo Daf/jede dadurd u b 1) en
Ceiten :mch dev Curbe gejogene gerade finie in un!

in stoen. aleiche Theile getheilt wivd. Devgleichen Curven
mit einem doppelten Durchmeffer echalt man ui.o aus dee
Gleidung Z = o, wenn Z irgend eine tationale Funtion
pon xx und yy ifts

§. 344

Da toir aut diefe Met iu Curven mit gtoey Durchmefs
fern gelangt find, fo follen wiv nun aud) Gleidungen fue
folche Cuioen fuchen , die mehrald ywep Durdymeffer haber,
Suvdrberft- ift feidt ju geigen; daf die Purdmefer jeder
Gurpe, die deten nue ywép hat, auf cinander fenfredt
feyn muffen, fo taff feine Curve mit jwep Durdhmefiern
mbglich ift;, dle mbt in-dev gulcht gefundenen Bleidung
enthalten imware. @L'mr wic wollen annehmen, daf ene
Curve jtoey Durdmefler AB und EF §ig. 69 babe, die
fich ih C nidt i’r:'i‘fi:m.'f ichneiden. Da cletann EC ein
Durchmeffer 1ft, fo mufi ter Curve auf bepden Seiten Digs
fer gevaben Yinie gleidhe Befbaffenheit jufommen; und

folglich, da der Sheil diefeits E C die ¥Yumeé A C jum Durdz
meffer hat, aud der Thel *,'rml-it-ﬁ.! EC. Den ?_‘*urdrmeﬁet:
G C haben, der in dem Punfie C mit EC.ben' IBinkel
GCE = ACE made. HUuf abnliche Act mup, da GC cin

Durdmefier ift; auch 1C, wenn GCIL = GCE ut, ein
Durchmeffer. von eben  der - Vefcbaftenheit als EC feym,
Gecnet-ift auch LC ein Dmrchmeffer, wenn man ICL=1CG
madht: und fo ...Ht man, wenn man fovtfaheer, immee

a Y TErTe Al D h*n-‘ '\. ME o " . i
neue Duvchnreffew, bid Der lehite mit dem cqfs,n A C jufams
~E5 11 E
menjailt, rwelched gefchichet, wenn der $Winfel ACE jum

i

techten 2Binkel ein rationales BVerhal mgg !)gt,

Kalers Linlin0.Ansl o, Unend| 1LY, & §: 345,




Tk > ;:T"‘F'—'MH ':_-:.-_-—u_-?-_hn =

274 - Jweptes Budy.  Funfiehntes Capitel,

§. 345
Dat aber det WinFel ACE jum vechten Winfel fe
taticitalés B ul*mtu*:, fo toitd die Anzahl der Durdime |
fer unendlich grof,  und die Curve ift dann ein Kueis, it |
toelcbem  fede Durdh b—.'n -‘.‘-.‘-'E:tre:s*rmnt'r gejogene  gerade |
finie ein rechttoinfliaer Durchmeffer ift: denn Dergleichen

‘ b

Durchmefler vecfiehen toir hier allemal, tvenn it v
Durchmefiern teden, roetl diefe nur die Curven in e
ahnliche und gleiche heife theilen. Hieraus er }sih't, Dof
Feine algebraifdhe Binie jwoey einander paralicle Durchmed
fer babep Fonne. . Derin hatte fie soey fo! d ¢ Ducdme,
foroitede fie, aus den mmiv.}r en (‘u unben, auch unendli
biele unter einander pavaflele und gleidmeit von einandes
entfernte Durdhmeffer Beben, und alfo von einet aéraden

finie in unendlich vielen Punleen gefchnitten roerden milf

fer.  Allein ditfe BVefhafFenheit Lommt den algebratithes
Linien nicht 1.

§. 346, :
Wennalfo eifte Curve mehrals jwey Durchmeffer b1

fchneiden fich diefelben insgefammt in einem und l‘w“ff“"f” :
Punfre C, und find von emqnb v unter gleichen Shintd
entfernt. Ferner find diefe Dup rebmeffer von ,;tma*mdff |
gt feee Tob B Bemeis i D
nemlich dev Durchmeffer. CG von eben der BVefchaffenhelt
ift, al8 der Durdymeffer C A. ’Ii‘. fer Pommt Die Ol
ung fir die Curve; tooben CG D e Upe ift, mit dev dbeH
ein, !‘DDI!LI) CA jur pe arfgenommen ticd, und die wedy
fc!nbe Durdhiiteficr Ca, G, CL, . fo mwic audy CE, CIx
geboren auf aleiche et ju der Gurpe.  Tenn alfo die I
gabl” der Durchntefer entlich i, fo ift der Winfel ACC
¢in aliquoter Theil von vier vechten Winfeln, oder ACE ¢l
ali
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Bon den Durchmeffern der Curven. 275

aliquoter S heil von 1809, ober ber Halben Pevipherie, die
wir = = feen wollen,

§. 347

Tenn Der ?_B‘n"'e[ ACE,; §ig. 70, = o0 =2 = ift,
fo findet der vorhin fcdhon unterfudbte Kall featt, o die
Gurpe joen auftetnandet fenfrechte  Durchmeffer bhat.
Diefe Curven wollen wir jefit nochmals, aber auf einem ans
bern SBege, unterfuchen, den wir audh jur Ecfindung mehz
perer Durchmefier betveten Fonnen. €8 habe demnach die
Gurve die Hepden Durchmefier AB und E L. Man nehne
in iy trgend einen Punft M an, fege, naddem man aus
dem Mittelpunfte C die gerade Linte CM gejogen bat,

CM =z, umd ACM =s

und fude eine Gleichung jifdben z und s. Da AC eint
Durchmefier ift, fo fallt in die Nugen, daf z.cine folde
Sunftion von s \'nﬂ m 11,,, die unverandert bleibt, mwenm
man — s fur s fets denn “¢8 mufl, wenn man zmtt Des
SRinfeld ACM —. s ben nf;.‘_;n:‘ir--‘n IBinfel A Cm 'nimmt,
GmesGh
s, welde
perandert wird; und e8 wicd daher dem gedadten Srfots
derniffie cin Gentige aefchehen, wenn z ivgend eine vatioz
nafe Gunftion von cole s ift.

fepit.  un -ift cof. s eine foldhe FunToton vor

r AR ]

uvch die Subftitution vor — s far 4 s nidt

C

§.. 348.
Setit man- die Ybfeiffe CP = x, und die Applicate
PM = vy, {o itd-

-
P

VvV (xx f yy) und cof. s = —
zZ

Coll’ nun 7 — o die Bleichung fiix die Curve fepn, Deremw
Durdhmeffer CA ift, fo muf Z eine vationale Funfrion vor
S 2 z
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276 Bwented Budy,  Junfsehnted Capitel,

| o

z m‘\ , 00Cr bont % und x, odet, tveaen der Rationa alitaly

bon xx ¥ yy und x fepn, - YUber tenn Z eine unftion ooy
xx Tyy und x 1ft; fo ift ¢8 aucdh eine ‘{*}zauﬂ* bon yy
N pgsy AT - ¢ < N g 'y |
und x, Denn f'a.’f;f man xx F yye=u, o mid Z e
Sunttion von x und u; wnd fest.man fertter v = t+ x3,
fo Daft t = yy wird: fo witd Z eine Funftion von ¢ umd ¥
D. O, vort yy und = FBenn dbaher Z eine vationals Funks
tion von yy und x ift, fo ift die gerade Linie CA ein Durdy
mejrep Dec Curve s und diefe Beftimmung Fommt mif dey
jenigen dutchaud fiberein’, die. twiv oben 6 2 3] fue bie

"~

‘{
Curoeir, denen ein Durchmeffer su@omunt, gefunden hoben,

Ubet die gefirchte Curvefoll jwen Durchmefer AB uid
EF Daben, toofyer Denn-der Durddmeffor CB von ehen bt
Art feyn wird, als der Durdhmeffer CA, § 340, Went
man alfo die gerade finie CM =2 auf den Durdsnreffer CB
bezieht, fo muf, well BOMe # o s ift, z eine folde
Sunftion von s fepn, die unverdndert-bleibt, twenn mon

ert
x — s filr s fegt. Sbfi'gir:‘-.“‘wt fodre nun jwar fm, s, vl
NN s =l — s) 1k, allein ¢8 aefchiehet paturd
vorhergehenden Redingung Fein Gers ae  Man muf o
etiien Ausdrud fuden, der auf gleiche et ;us, —s, uod

o v i it indehar i16
&—sgehort, und ein folcher if co

=
Lol =25 5= ol 2 (e — ¢} 1 i

L, col. 2 L™ - :}ln L .
Meidbing Z = o ¢ine Gleichina fir Mo Gurnen mit
Gleidbung Z = o ¢ine Gl duing fir die Curoen mit Iwep

Duvdmeffern ABund £F, wenn Z cine rationale ¢ Funftio

.p_

JiAr L e > s e XX — Y

L
1

e

' ; zZ
- $8 b daber Z eine Funftion von xx ¢ yy und xx — 37
W
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Bon b Duechmeffern deps Cutben. 277

ober bott xx und yy fepn, foie wiv vorhin [§ 3 2] ges
funben Haben,

§ 350

gun wolfen toiv gu den Curoen, bdie drey Durdmefier
AB, EF, unh GH, §ig. 71, baben, fortgehen, wo fidh
denn [ § 3;. 1 diefe Durcdi “-gﬁt in ¢inem Puntte C untee
deit Winfeln ACE, ECG, GCDB = 60° = 37 fchneiden,
and die wedfelnden Ducchmeffern CA, €6, CF von ¢inees
fen Fefchaffenbeit fepn tweeden. Seft man daher CM =2z,
and ACM ==, fo muf, toeil GCM = “ x — s ijt, die
Sunfrion flr die Curve Z =o fo befdvaffen feun, daf Z
¢ine rationale Kunftion von z und efner( Gedfie w ift, die
anverandert bleibt, toenn man — s ober 2= — s fic s
fegt. @8 ife demmnad) w==col 35, weil cofl 35 = cofe
— 3s=eofl.(2x—1 8)-ift. St it nian aber die Goovs
dinaten CP = x, und PM =y, fo. titd cofl 35 =

3 T— )I: Yyv Ly » " ¥
—-——_—;----JL’- , und ¢8 muf folglich Z cine rationale Funks

gion von xx F vy, und x3 — 3xy y{epm,

-,mrfpt man dabher xx F yy=t, ind x¥—3xyy=u,
fo toird die alljemeine Glichung fir vie Curven mit dyen
fbutci)mszyw.

0= adpattong et hetut Cuntatd fo
und diefe giebt folgende ymwifihen x und y

o=wtB0Cx gy tox(xx—3yy) 19 &= f yy)2 ko
Da nun dic Gleidhung

o =etgxxtByy
vem Rreife jugehdet, der ald eine Curve mit ungafiigen
Durchmeffern auch u den Curven aerechnet werden fans,
G 3 Dig

e
: 7 e
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drey Durchmeffer haben: fo ift die cinfachfte Cusse mit
i’ll‘t‘l) Durchnieffern die Linie der ritter :" ronung, die durd
Die Gleichung

x3 — 3xyy = agx Fayy T b3

auggedruct twoird , ind drey AT .~-mnt==t hat, dte ein gleidy |

(v

eitiges Drepect machen, in deffen Ritte der Punkt C liegh

-

.r‘\

Die gebachten Afpmptoten gehoren L-.::gt,_u.'ih}]llt u Dev it |

u = —, und Die Curve nadh der cben gemachten Clafif |

B
cation gu det funften Art,

“% 1
2 ]

" )
b

Ve

Wenn die Curbe picr Ducdhmeffer AB, EF, GH
IK, &ia.72, hat, die fich in dem Punfte C unter halben
vechten 2Binfeln = F = fcbneiden, fo find die Durcmefer
CA, CG, CBund CH von.einer und derfelben BDefdaffens
het. 2Wenn nran dafjer CM = z und ACM = il
fo muf eine folde ;?f;'..n; t

“perandert Zmw-—s r;‘::: s gefe
witd.  Dergleichen ift aber cofi a4s; und twenn alfo Z eint
Kunftion von zund cofi 45, oder pon xx F yy undh
—Oxxyy y & ift fo giebt die Bleichung Z = o ik

.....

Curve mir vier Durchmeffern. E3-wicd daher Z eine Fub

_.
-
Al
=
‘.'..
i
wn
o
3

bleibt,

tion pon t und u,, - wenn man t= xx + yy, und u=x
— 6xxyy ¢ y4 fegt; nimmt man aberv=tt =1, i
wird Z cine Funftion von tund v, . B. von xxf yy und
Xxyy. Ober. than fann qud Z fo beftimmen, daff mil
fagt, s fey cine Funftion von xx T yy und x4 F y4

§ 3

Ej‘ft_}.._-.r‘n Die "?.'Tfﬁ t‘;ﬁ ﬁ‘tfiui"ﬂﬂ 7 =8 au@ﬂe{tn]fﬁt
f.

yaben folf, fo muf Z eine Sunftion
pot

le

4
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Bon den Durdmeffern der Sutben. 279

worl z 4id coft &5 fepn. - Da nun, toenn die rechtivinfligen
Goordinaten x und y find,
x§ —r1ox3yyt 5xy4

o

cof. §5 =

witd , fo ift Z == o cine Gleichung fire eine Curbe mit fanf
Dupchmeficrn, wenn Z eine rationdle Tunftion von xx-fyy
and x5 — 1ox3yy T sxy4 ift.. Die einfachfte Curpe,
bt Greig ausacnommen, die finf Durcymeffer haty it
demnach eine finie der finften Otdnung, ie durd folz
gende Bleichung ausgedruckt toird:

x§ —10%3yy1 5 xyd==a(xx Fyy)z g bixx¥yy)te
und weaen dér Realitat aller Jaftoven des hochiten Gilieded
hat dicfe Gueve finf AUfpmptoten, die.durd) ihre ©dnitte

ein regularves Flinfect maden, in deffen Mitte dev Mittels

punft C licgt.

§. 354

Hieraus erhellet fchon allgemein, daf eine durch die
Gleidung Z = o ausgedrucfte Curve n Durchmeffer, daz
3 x .
pon je soey neben einander liegende den IMinfel = — einz
: n
fibliefiert, Haben foerde, toenn Z cine Funftion von z und
cof. n S, oder, bey reditwinfligen Goordinaten, ivgend gine

nn—1)
rationafeFunition von xx T yy, und x° — -

xi=2y2 F

n(n—1)(n—2)(n—3) . :
- - Il—4 4,___, |I L] \y
S o onat S TR ft5 ober daf die
BGleichung :

d=atpttyutottFetutluntaedtSteufic
gine Gurve mit n Durchmeffern geben toerde,- wenn

t=xx T yy
und

© 4 u
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280  wented Bud),  Sunfiehnres Capitel,

I 3 ; r N ) bt :
nin-=iI) thod « A= =2 =2
b=xn— _._XI.-F".;\;:I; .-;.. bt S i e e ST 4.|_-4_'!l“

(.2 N e e :

genommen witd,  Hieraus laffen fich ﬁ:’e_z:'vrn I:';it fo vil,
untet gleichen MWinfeln in einem und denifelben Tunfte ¢ |
fidh fbneidenden, Durdmeffers, alé man ll"':ai %:r?cn, m |
dabep begreift diefe Gleiet me Fusnahme alle algs |
braifche i?‘a,r-.r-.rfz unter fich, die elne gegebene Ansabl bon
Durdymeffeen haben.

Dergleichen mit mehreen n perfehene Sup

pen haber allemal eine L";.“'{Ei' f'o arofs ‘““",u ¢inanbis

LE T

abnlicher-und gleicher Theile So Nt die Curve mit jioey

LY AR L Vot L Fie
Durdmeffern, Fig. 70, vier dhnliche und gletche Thell
AE BE, AFund BF: dic Curpe mit drep Durchmeffen,
&ia 71, fechd '<{,‘-.‘-‘i'3.'_‘--.." ?_l'-'?' alewhe Theile ¢, AE, GE,GB,
EB . F FHunb A H L Die ;-f;l,-[‘{‘.{ it ‘g_‘,_C 3‘*.!.”**1 ]L|;‘L’i'-.f i“L'" 2l

acht ahnlidhe und gieiche Theile

BF; HF umd HI’; und auf abnlicoe et it 7.‘=i-:

o

gleidhen Theile tmmer nod einmal fo arofl, alg die-Anjahl

t 4
b predy g ;-u. — e b ' 1. o {alis
Der Durdin it '©o mwie wir aber eben [§ 338] gefehen
Daben, daf e Gurpen giebt, di¢ jroey dhnliche und glide
f“" -fr e _-’..‘ ¥ $as o ‘; o - f (Tt
ile‘aberPeir en D omefier f'):_‘!{);ﬁ, f':_'s finden aucd s

11E mpfin A2 4 - Sp—— hotlon
ben mit mehje a8 jroep abnlidhen und gleichen Sheilen ohne

Duchmefier frast,

§. 2336,

Wit twollen von 3toep gleichen auf durchaus entqegen
gefesten Seiten licgenden heilen, AME, BKF, §ig. 73
anfa-r-;.wn, twelden h:1[i ivir fhon oben [{\ '}4,0 ae fabt h‘I’
Ben. @:r:-licn nemlid) einet Curve nicht mehr als jwey gleide
~hetie gufommen, fo mifen diefelden nothroendig einandes
ey, ﬂrf.; ;1‘==.":.'t1 beutlich twerben, wen

i




-1,
vig],
e C
b

bon
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it meheere gleiche T heife betrachten. Sent man affo toies
det,. tpie vorhin, CM =z, und ben SBikfel A CM = -
fo ift offenbar, dafl den Wmbeln s und =1 s einerlep Werth
por z tufommen muffe; tenn nimmisman ACM = 7 T 5,
fo itd z=CK, CK aber muff = CM'feyn, ‘-f'L'I?:."-':“-. mup
alfo einen Ausdruct fuchen, der den Wintdnsuad # T s
gemein ift, und de tang. s = tang.(# ¥ s), fo {ff tang. §
¢in foldber.  Hiernadh ;e‘r.fnt die Gleihung Z = o fiic eine
Gurve, fo wie wir fie jent betradhten, wenn Z eine Funfz
tion von z und tang. s, ebar eine Junftion xx F yy und

e - X 3
— ift. Wadt man —=1t, fowid xx § yy s==yyn
¥ Y

(L + tt), und dann muf Z eine Funftion von ¢ und y v

(rfet) DB, ovon € und yy fepn. - Hievaus ergeben fich
eben Die Glewchungen, dic wic oben gefunden haben.

§. 357
Damit aber die Britchey tweldbe in den Ausdedicen Mg
Die Tangenten vorfomimen, vermicden toerden, Fann man
3u chen diefem Behufe die Sinug und Cofinus brauthen,

!1‘\

Denn da fin, 2s = fin. 2(=*+s) ulﬁ cof. 2st=cof, 2(»}s)
ift, fo Pann Z

,_

i

audy etne rvationale Junttion von z, id. 25

e o)

#ad cof. 25, m_:ei: pon xx T yy,2xy, 11’1- %% — yy fepit

Senn cinet ton den Ausdrhclen fn. 2s, uRd cofl 25 w2as

gelafien wird, fo hat die Curve auBerdem aud einen Durdh:
mefjer, €8 anmt alfo bep dev gefudbten Auflifung davauf
an, dag Z'eine rationale. Funftion von xx, yy, und xy
fen, und dakier entfteht denn die Gleichung:
o=aTLExPyxypFdyy Foxs f c:__x_;s‘:,.- trx2y2

¥
T Fxy3 T oiy4 ~If'r

o TTR i e el oy ¥y
Wenn nun die Glieder, wotin x nidht eathalten ift, vers
J}‘*\il ™y ,r‘\\ | 1- »".'In'-\ ',“u; _- 11 {ﬁ L
f&‘ "'n'*\'Tr 1€ WEL 1 pie s Q ---"«;‘-*E ._,n \-"-rl‘-\y X bikw'
‘\. Hid ATTT H
viren, unb dann toird
=S ©
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o =Bx f oy tex3dxxytuxy2 ¥ 5y3 §axsai
Dicfes find aber die bepden Oleichungen, weldhe mir ob
[§ 340] gefunden Haben.

§s ?.58.—

Jtun wollen toiv ‘eine Surve fuchen, die nicht mebe afg
rep afnliche und aleiche Theile AM, BN und DL, 514, 74,
habe, welhe Daher o' befcbaffert fepn muf, Dafi, wemn
man aus bem Mittelpunfte C drey gerade Linien CM, CN,
CL unter gleichen MWinfeln. gegen einander aieht, Dieje
gevabe Finien immer eirander gleich twerden. Sebt mn
alio den IWinfel A CMe= s, und die geeade Linte CM =1z,
fo muf die gerade 3."”& z butch s auf eine folche et bes
frimmt werden, daf den drey Winkeln sy Zats, i

£x T s ein,und E‘m ibe 2Werth von z sufomme, indem
MCN=NCL=2= ift. un haben biefe dre it

die Yusdricte fin. 25, und cof. 2's gemein,  Denn dahie
Z eine vationale Funftion von felaenden Ddrey Grof
Xx f Y¥ FXXY y3; und x3 — 3XYY ]"r fo 5'_I_EL{JI

die Gleihung Z = o alle Curven pon der aefudhten Atk
€8 flicfit alfo bieraus bdie allgemeine Gleichung:

O= ST B Tyt v (Bxxy — y3) + 9 (x3 — 357
Texx ~ "i-' ifm T yy) (3xxy — 73)
Tr(xxtyy) (3= 3xyy) 20

und die Linien ber dritten Ordnune » Die Dicher gehoen
find in dee Gleichung begriffen :

] B

0 =atsxx Byy T 8x3 4 3vxxy — 33xyy T ' [

§. 359.
Wenn die @uwc bier gleiche Theile AM, EN, BK ud
EL, $18.73) haben foll, fo daf jede vier ans dem Mittel
punfte

LR -« 4
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punfte C unter gleichen WinTeln gepogene ¢ gerabe fintenC M,
CN, CK und CL einander gleich find: fo feie man den
9Mirfel ACM == s, und die gerade ¥iniec C :vl e= %, -0
denn, weil MCN = NCK = KGL z=mgol = 1 » i,
die gerade Linie’z fo durch den Winfel s audgedrudi roers
ven :nu‘a':_, bafi ju den Winfelns, Fnfs, ot s, 271 s
cinetlen Wertly gehoet. Dicfe Cigenfchaft Haben nun Die
%mmrz:c:c fin. 4s und cofi 4s; und es witd daljer die
Bleichung Z = o tine Curve mit vier folden gleiden <hets
fen geben, wenn.Z irgend -eine rationale FTunftion Diefer
brey i’ﬁ:’wéﬁcn xx ¥ yys 4x3y — 4xy3, und x4 —6xxyy
+ y4 ift.  Die allgemeine Gleichung fire dergleichen Curs
ven ift € LHI'wd}

o=wi Bxxtpyytoyxd T Ox3y T exxyy — Sxy3 fayd i

§« 360,

Nuf cine abnliche Art fndet man, daf Z in der Gleis
chung Z = o, 'mwenn diefelbe eine Curve mit funf ahnlis
hen und gleichen Theilen ausdruden foll, ecine Funftion
folgender drep Grofien:

% }'-'}-*I; sx4y — Jox2y3 f y5 ] k5 — Jox3y2 T5xy4
fepn muf. Ueberhaupt aber muf ';, twenn die durdh Z=o
auggedrucfte Curve n gleiche Theile haben foll, cine ratios
nale Funftion von diefen drep Grdfen:

P G s o vYys
nin— [)[’n_:—__’i) xt-3y3

e

nn—1)(n—2)n—3)(n — 4)

n};n'—l}, ——

und

< nin—r1)
b, . IR ————— S T | I
5 XN 2y 2 g

I . 2

e

T i i R L oA A i e e
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n lehiten "'Tm“rm i}

aug!cm 10

:r-cs?'.;:rf;r, inbetn aﬁwr

nicht, qc{y[ﬂ:eu uhtt-‘:’t--:uist alle algebraifde uufge;;, Die ;,ruen
oder melir abi ' '

[ »
oo iu u.iﬁ-.':-g

ven Eheile OAa upd OBbD,. Fig. 75, efnant

( F .
E L.lJ.jlll-h. i

==

s T 3 -
befchreite bariber afd ubet

W eleh L SRR RS

FosrlsCalsnte B8i [, B A ey
gleichfebentlige Drepedd ACB, defn |
o B P o T e Al re i O Es
nfel O ,—.h:-.:: fen. Da nun die Winfel
‘\ e P o Sl e " -'. "
ev gleich find, fo find audy diediile

CAa und CBb ¢
man dic Winfel BCD, .F‘r(:E, 1. Dem FBinfel A'CB, umd
CD = CE=CA = CB madt, fo hat die Curbe, torgen
t'fi" q".‘ f_\.L t‘CL IE""I'”fﬂl'- at, aud e :{“{IQ Dd, Ee I

bep defen aeraden Tinien f:haii:i;- und gl

ala Az ik, Wy st
nlich und aleich: und wimn

™

5 ift Diefelbe unendlich avof - und alfo die Cutve feine
€l  Surpe allemal U

'l - 'y 5
igeoratiche mehr, €4
.

L ¥
ben porhin von uné unterfudbten, bdie Feinen Durdhmefer
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Bon benn. Durdhmefletn dee Curven. 285

falfen, fo daff der Theil ADa bem Zheil: OB b abnlidy und
aleich ift : fo ziche nran auf h*ubm%ﬁ:*tul vie geveden Yinien
AR und BS fn, baf OAR = OBS=#% AOB, und folg
fih AR Der BS paraliel merde. %:rb nun A B gejogen,
and dur'ch den Mittelpuntt C die gerade Linie TV Der AR
und dee BS parallel gelegt, fo find die Theile aA und bB
in “Ruckicht auf die gerade finie CV abnlich und gleidh,
9Renn alfo. nicht ba = o ift, fo wird, weil dem Bogew
b8, twenn man von b nach a ju fortgeht, dev auf der ans
dern Seite Tz.qc**he abnliche und gleiche Boaen a A entz
foridht, dicfem Bogen auch, twertn man von a nach e durch
den Raum ae=ba fovtgeht, ber ahnliche und gleidie Boz
geh eE, und biefem ferner der Logen dD entf pmi* n, und
folglich die €urve unendlich viel ahnliche und gleiche Theile
haben.  Eine foldhe Curve ift aber feine algedbratidhe.

W

§:. 363. =
&0 verhalt 8 fich, toenn die gevade finie AB gegen die
Parallelen AR und BS ¢ine fibiefe Lage hat, ober, moldhes
auf einerlen binauglduft, twenn die Seiten' A0 und BO Ded

Drepedts AOB ungleidh find: It hingeaen AO=RO, fo ift
audy AB fentredt auf den Parvallefen AR und BS und v,

B
toelche festere denn ;-;‘;%'-ai--}w durd) O geht. Benn diefes ift, fo
n i c"; nfte a und b jufamnien ; un® adic Theile aA und
bB nicht nu qm'\ und ahnlich fevn, fondesn aud auf bepden
Seiten der CV auf gleiche Art legen mwerden: fo iftin '*;’r
Salle CVetn Durchmeffer, und ed gehdet demnad dic Curs
auDen vorin betrachteten mit einemt Durchmoffer verfeheren
Cureen, i,, giebt folglid) Beine algebraifche Curven mit jwep

oder mehr ahnlichen und qleicher

A
f g
unier ud,vt n Voppelten Claffe diefer Curven entha 'tfn 1Dace.
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