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Drensehnted Capitel
Bon den Eigenfdjaften der Curben,

§. 28s. |

S wie wir oben [im fiebenten und achten Capitel]
SNatur der ohne Ende fortlaufenden Schenkbel auf die At
befdhreiben gefudt haben, daf it eine gerade Linieodertint |
Gurpe angaben, die mit jener Curde im Unendlichen jufam |
menfiel: eben fo wollen tir nun im gegentodrtigen Capitd |
jeben heil der Curven im endlichen Nautme beteadhn |
und die gerade Linie oder die Curve Fennen ju lernen fudth
die mit cinem folden Theile, tenigftens einen wnendlid |
Fleinen Raum hindurdy, jufammenfalle. Suvdrdech iffhier |
bep flar, dafi iede gerade Linie, welde eine Curve beril
ba, wo fie diefed thut, mit der Gurve einetley Nk
tung, und folglih audy jum wenigften sroep Punfte
mein Habe. Yllein es laffen fich auch andere Curven findth
die mit einem gegebenen Sheile einer Curoe nod Mkl
dbereinfommen, und fich gleichfom davan Hinfrimm
oder anfdmiegen. Kennt man aber die gedache geradefilt
oder, diefe Curve, fo ift dadurd audh die andere Eurvedl

jedem Dete in derfelben, und ihre Befdaffenheit befantk

§. 286.

Sit Dafer etne Gleichung file fvgend eine Curve jwijée

ben Eovrdinaten x und ¥ gegeben, fo ertheile man W:,‘E;
]
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Boit ben Sigenfdhaften der Curbaw, 229

feiflex; Fig. 55 eirren beltebigen beftimmien Werth, AP=9p,
fue die Werthe, welche dey Hpplicate y fic Diefen
gRerth der Mbfeiffe jufommen, und nehme davon, fvenn
¢¢ deven mehreve giebt, einen, PM=gq, nach gBitifnhe an,
fvo dentt M ein Puntt woird, durch roelchen die Gutve geht.
St diefes gefthehen, fo roerden fich die Glieder dev geaebes
nen Gleichung, toenn man bacin pflir x, und g fiiv y fesits
cinandee aufheben. Um nun die Natur des Theils der
Suroe, welcher durd) den Punft M geht, 3u erforfden, iehe
man aus M Die gerade finie Mg der Upe AP parallel,
nehme diefe finie jur Nge an, und fese die neue Abfaffe
Mgq=t, und die pplicate gm = u. Da dev Punft m
ebenfallg in der Curve befindlich ift, fo muf fich, roenn man
m q bi§ nach der vorigen Age in p verlangert, und Ap =
p t t fie x, und pm =gt u firy fubftituirt, eine Gleis
chung ergeben; die der porhin gedachten ibensifd it

§. 287.

Bringt man aber diefe Gubftitutionen in die wifden x
4nd y gegebene Gleicdhung, fo Heben fich davin alle die
Glicder, morin weder ¢ nodh u potPomme, einander auf,
and ¢8 biciben blof dicienigen fibrig, toelche die Goordinas
ten £ und u entbalten. uf diefe Art entfieht eine Geis
chung von folgender Form:

o==At ¥ But €tz T Dewt Buu}Fed FG2u P

Heuu 206

worin A, B, C, I, 1 Dejtandige Srofen beteuten, welde
aud den beftandigen Grdfen dev evfien Sleichung, und aus
pund g, dig hier eberfatls beftdndige Grdfen find, beftehen,
@3 wicd alfo durdy diefe nene Gleihung die FWatur jency
Surte ehenfalld ausgedrucht, roenn man Mg ald die Age,
and den Punft M al8 den HAnfongfpuntt bev Ydfeifjes
batraptet.
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230  Zwentes Budy, DreyseBates Capitel |

§. 288 |

Dier fallt nun juvdedectt in die Augen, Dafi, wenn m |
Mg==t—=o fegt, audd gm=u=—o feya weede, i
dann der Punft m in M failt.  Da wir fecnee mir eineny
endfich Fleinen Theil der Surve um M unterfuchen moli, |
fo ift e$ ju diefer AbTDHt hinlangfich, wenn meir filr ¢ oy |
falls nur uncndlich Fleine Weethe fegen, und in dikn ;'
Salle hat auch qm = n nuy Devgleichen Fleine Werthe,
dem wir den Vogen Mm gleichfom alé einen perfehminden
den Bogen betvabten.  Wenn man aber firr ¢ und u mw
endlich Fleine Werthe feht, fo werden t¢, tu und wu fof |
biel unbedeutender, und nodh meht fdwinden ¢3, tty |
tuu, u3, u. [ f. und es bleibt daher, da alfe Glide |
worin diefe Brdfen porfommen, bey den ubrigen, bie g
gen fie gleichfam unendlich grof find, nicht in Betradytun
geaogen ju toeeden braudyen, blof die Gleichung
- o==At+Bu
ubrig, tweldbes eine Oleicdbung fir die gevade Line Muil |
Die dued) den Punfs M geht uad angeigt, daj Diefe getale |
finie mit der Curpe pufommentalle, wenn fich dec Punlt |
m dert Punte M fo {ehy qls moglich nabert,

-

9. 289,

&8 ift.alfo diefe gerade Linie Mg bdie Sangente bt
Cueve fiir den Orr M, und_ e fann dafhee hiernadh dit
Langente fiz einen jeden Punft der Curve M gefundén
weeden.  Da nembich aug dep Gleidung At + Bu=0

~ | o
i
|

toitd, fo Bat man
Gr Mg = MP : PT — . A:B
und da PN = qift, fo wicd
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Sun pfeat man den Fheil dev Ape P T die Subtans
und. es ﬂhht alfo uuﬁ Dem Disherigen
folgende Regil \
fie die Erfindung der Subrangente s |
Man fepe in dev fie die Curve gegebenen ®@leidung,
nachdem: man gefunbert Bat, bafi dic Upplicatey =g ¥
ju Der Adfciffe x = p gebdre,
x=ptt, unb y=q7T 6 i
mnd behalte von ten Sliedecn, welde man durch diefe
Subfiitution cn;mt, blof Bicienigern, tocriweund v nicht
mehr als eine Dimenfion boben, alle fibrige aber laffe, man
weg,  Auf diefe Art gelangt man 5&1 eiiet Ulcmuz.g
Kt Buc= o
die aud nichtmehe alé pwey Gliedern befreht, uab toovaus,
wenn A und B Hefannt find, die Subtangente
by

['I'T e —H:..
A

wird.

iw

)

gftes Epompet,

s fey cine Parabel geaeben, deven Ylatur durdy die

Bleichung
vy 222 %

ausgedrucdtt witd , wonn AP Die Hpuptare und A Dev
Scheitel ift. : _

Man fege AP = p, (o witd, tenh man PM =g
feor o glt;

q g —=i0a P
Herner febe man'sw=p ¢, unbiy-== g w, fo With
ggif 2qu fiuu == 2ap T 24t

und behaltman bhievoon nach dor geashenen Regek blog:
Rie Glicber ¢
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232 Sweytes Bud), Drenzentes Capitel,

2qu = 2at
fo wird
u a - A
it=qu=to; ) — = — = —— r
t q .54 F

€8 ift demnadh die Subtangente |
PT = 3= 55

a

weil gq=2ap ift, und folglich die Subtangente dopl
fo grofi al8 die Abfciffe AP,

dweytes Epempel,

€5 fey cine qus dem Miteclpuntee A befdjrtcb*r
Ellipfe gegebent, und ibre Gleichung

bb
¥y el — xx) odet aayy F bbxx = aabb

St man AP =p, und PM =gq, fo witd
aaqq t bbpp == aabh.
Nonfep x =pte, ud ye= q + u fowird, weilme
blof die Glieder su nehmen Hat, tworin  und u nidt mel}f
als eine Dimenfion Haben, und die Worigen fogleid 1y |
gelaffen toerden fnnnen, :
: ‘23aqu ¥ 2bbpt =

und folglich
u — bbp o |
o aaq i mﬁ__-a
G¢ ift demnadh bic Subrangente
=T ik e
PT-‘“:";q=' aaqq - wag 1R

bbp P

unb da diefer Ausdruct negativ. ift, fo geigt er an, dafde
Bunft T auf die entgegenftehende Seite falle, - Uebrigend

ftimme decfelbe mit der obigen Beftimmung der Tangenten
der Cllipfe [m fechsten Capitel] auf das aenauefte iberein

Writted
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Drittes Erempel.

5 fey eine Linic dex fiebenien At dek dritten Ords
sung, deren Gleichung
yyx=-axx t bxt e
ift, gegeben,
~@egtman AP = p\, D PM = gq, fo toitd
pqg=app T bp 1
Nunfenx=p +t, umdy=qTmu, fo toird
(pF ©) (qq 4 2qutuw) = a(pp T 2pt T W IbIVTS
und toenn man alle uberfliffige Slieder toealaft;
2pqu + qqt = 2apt t bt
Hievans fliekit
Booooep P hirnaq b

and e8 ift demnach die Subdtangente
pRET apqq _ 2apptabplac

A 1T ptb—qq 24ap T b— 49
22p3 t 2bpp  2¢cp
app — ¢
oder
PT = 2ppPq%g '
app—o

gi 20,

Bat mon ouf diefe Act die Tangente dee Curve gefuins
ben, fo fennt man audh die Richtung, welde die Eurve in
dem Punfte M hat; denn ¢ Fann Ddie Curve fehe fhglich
al8 ein Meg betracdbtet werden, den gin bemegter Punft
befbreibt, Deffen Richtung jeden Huoenblict Gd dndert, €8
wivd demnach der Punft, welder duwch feine Derwegung
bic Curve Mm befchreibt, in M nach der Ridtung der Tan:
gente M x beteat, und miiede, toean ot diefe Michinng bus

& -
Ny o o alips
W8 BInALE,
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234 Swented. Budh, Deensehnted Capitel,

- Dielte, die gevade finie M befdhreiben; aber fobafd el
verlafit, andert er feine Ridtung, wenn anders die Sinit
Die er beftbreibt, cine frumme @inie ift: " ind Wend ma
alfo den Gang der frummen Linie Pennen lernen toil, f
mug man fuc alie eingelne Punfre decfelben die age by |
Jangente beftimmen.  Died gefhieht nun nady der etflin |
ten Wicthove feho leidbt und ohne alle ShivieeigPeiten,
wenst die Sleichung fir die Guroe ¢ine rationale Gleichung
ift, die feine Briide enthlty und auf diefe Sorm fam
man befannter’ Maafien fede Gleichung bringen. * Wem
aber die Gleidyung ivrational ift, odet Briiche entlyalt, um
man fidy der Reduction deefelben anf die Torm Dder vativ
nafen und gangen Gleidhungen nicht unterziehen will, fo
fann man jroar‘eben diefe Methode amwenderr; aber bod
mit einer gewiffey Bevdnderung, Bie eben der Grund dir
Erfindbung der Diffevential - Redhnung gewefen it Y8
Dicfer Urfach wollen wwir auch die Methode, die Tangen |

U fiaden, toend die fiir die Curpe aegebene Gleichung Fine

tationale und gange Gletdung ift, der Diffevential: Redr |

nung aufbemwaheen,
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§ 2091, ‘

Diecaus 136t fidh alfo die Meigung der Tangente My |
gegen die Are AP oder gegen ihre Parallele M q beftimmen
Denn da

qe: Mg=-— A : B
ift, wenn die oordinaten Cedptminflig, und alfo der Wi
el Mq s ein vedter Windes ift, foift

- A
— = 3 X 2y
B ey fﬂiig. q ﬁl { -]

foenn abee die Coordingten fdbiefminflia find, fo findet man
den Whnfel g M aug bem gegebenen Tinfel Mqp und
e
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Bon den Cigenfdhaften der Cutben. 235

pem Vechaltniffe det Seiten Mq, qu nadh den Vorjdhrifs
ten der Srigonometric. €8 fallt aber in die Augen, dafs
der Winfel g Mp, tenn in bor Gleihupg At TBu=o
der Cocfficient A = o ift, verfdwinde, und alfo die Zans
gente Mg der fge AP parallel werde,  JFft hingegen B=o,
fo witd die Tangente M Den Applicaten PM parallel,
ober ¢8 berufrt alsdann die Applicate P M felbft Die Curve
i Dem Punfte M.

8. 292,

Gift-die Tangente MT gefunden tvorden, fo ijt, toenn
man auf diefelbe die Linte M N in dem Beruhrungdpunfte
fenfrecht zicht, Diefe ¥formale MN auf der Curve felbfe
fenfuecht, und ibre Lage in jebem Falle leicdht ju finden
9m Hequemiten: aber 1aft fich diejetbe angeben , twenn die
Coordinaten techtrointlig find ;. denn alddann find die Dreys
¢cfe Mqpe und MP N einandet ahnlich, und alfo

Mq : C-”‘ = MP:PN, odet —B : A=q:PN

woher denn

PN= :j‘i—(—l

B

witd. Da man nun diefen Theil der Ape PN, der stvifchen
der Upplicate P M und dev Jjormale MN fiegt, die Subs
normale nennt: fo-laft fich die Subnormale bey redts
winfligen Coordinaten aud der gefundenen Tangente P T
febr leicht beftimmen, indem

1:‘1 1'1

PT : PM e PM : PN; ober PN = ——
ift, Ueberdem ift aber, wenn APM == R, bie Tangente
MT=vy (PT2 +PM2)

RETGE SR, Pl
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236 Jwentes Budy.  Drengebnres Capitel,

oder, da PT : TM = PM : MN ift

; i
PM. TM PM
MNi= —-——— w/"(PT1 + PM2) |
PT :
. 293, |

Da toiv [§. 201] gefelen Haden, daff die Tangeh
foenn in Der Gleichung At + Bu = o, entiveder A =
oder B == o ift, entweder der Ape oder den Applicaten py
vallel tauft: fo ift noch der Fall ju betvacbten, wenn bl
Gocfficienten, oder forvohl A ald B = o werden, Tim |
fith alfo diefer Umftand eceignet, fo perfdminden inds |
§. 286 gefundenen Gleichung die Slieder, torin ¢ undy
gwey Dimenfionen Haben, nicht mebhr gegen Aty |
weil jedes davon felbft == o witd, und dicfen daber ch |
niht mehr weggelaffen werden.  Man Hat folglicy iv dv
fem Falle die Gleichung
' o = Cit ¥ D'tu % Eun
gu betrachten, teil man die (brigen Slieder, die gegunlit |
angefulirten, wenn t und u unendlich Flein angenomme |
merden, vevfbminden, aus der NAcht laffen Fanns undab |
diefer Bleichung cebellet, ehen fo wie aus der allgemaint
[§. 287. 2887 Daf fitr ¢t = o audh w = o, und alfo ¥
Dunft M ein Panft in der Curve feyn werde, fo wie ¥
®es auch das Angenommene erfordest.

N AR sk s gy

ui

-
=
e
[

§. 294, :
Da alfo die Bleichung
¢ =Ctt $ Dtu T Eun
die BDefdafenheit ver (‘Eume nafe bep dem Punfte M o
brudt, fo ift flag, daf diefelbe imaginar wird, wenn Db
grofier al8 4CE ift, und eund u nicht = o find, Fn diefem Fole

gehiet atfe ghoar dee Punft M iu der Surpe, ift gber 1
: bt
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Bon den Eigenfhaften der- Curven. 237

bem fibrigen Sheile derfelben getrennt, und folglich ein jus
gehbriges Oval, weldes in einen Tuntt jufammenfcdwins
bet, fo toie twiv im sohergehenden Capitel [§. 276, 2771
gehabt Haben. Hier 15t fich alfo gar feine Sangente denz
fen, toeil cin Punft von der Sangente, die eine gerade
Qinie ift, die mit ber Gurbe jwen einander nacdhfte Punkte
gemein Hat, nicdt beriibrt werden fanm.  Auf diefe At
l4fit fich Dahev der gugehdrige Punkt einer Curve, en fie
deraleidhen bat, ecfennen, und von ben ubrigen Punften
der Guroe unterfcheiden.

§. 295,

9Renn aber DD grdfiet ift al8 4CE, fo lafit fich die

Sleichung
o =Ctt ¥ Dtu T Euu

in yroey Gleidhungen von der Form at +8u = o aufldfen
davon iede die Natur der Eurve ausdrucft, Da alfo jede
diefer bepden Gleidhungen die Lage der Tangente odet bie
Richtung der Surpe in dem Punfte M beftimmt, fo miffen
fich 3oy Schentel der Gurpe in dem Punfte M {dnetden,
und bdafelbft einen doppelten Punft erzeugen. Sefit man
nemlich, Fig, 56, Mq=t, und laft man Dabey g und
q» die bepden MWerthe von u fepr, fo {ind die bepden geras
den finien Mg und My Tangenten Dev Gurpe in Dem
Punfte M, und e8 giebt alfo in M ein Durchicdnittdpunft
sweper Schentel Dev Gurpe, davon det eine nach Mp und
et andere nad My geridhtet ift. Da nun der jugehorige
Punft ebenfalls ald ein doppelter Punft angefehen mwerden
mu, fo zeigt die Gleihung Cttf Dtu t Evu=o alles
mal dag Dafepn eines doppelten Punfied an, fo twie die
Gleidhung At + Bu= o, toenn fie ftatt findet, allemal
blofs einen cinfachen Puntt dev Surve ju exfennen giebt.

§ 296,
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238 Qmented BVuch.  Drengebntes Capitel,

§. 296,

Wenn endlih DD =4 CE ift, fo fallen dicbeyden Sap
genten Mg imd My ufommen, und dev Binfel My vy
i fbrindet. Hieraus evhellet, nidht nur, dafi sroey Schenbel by
i i Curbein dem Punfe M jufammenfommen, fondeen auth, bl |
fie eine und diefelbe Ridtung haben, und fid afo cinande |

berihren; und e8 ift daber in diefem Falle der Punkt i

ebenfalls ein Doppeltér Punkt, weil die gerade Linie, di
burd) diefen Punft gegogen wird, alg cine Linte angefehn |
werden muf, welche die Curoe in jrvep Punfren fdneidts |
Wenn alfo in der Gleidhung, die wiv §. 286 gefunden s |
ben, bie bepben Coefficienten A und B verfhwinden, [ |
1ft Died ein Kenngeichen, daf die Curve in M einen dopyek
ten Punft hat.  Ferner ift diefer doppelte Punst von deey
facher-Act; entweder ein in einen Punft fufammenfchtoins
dended Oval oder jugehdriger %‘.‘im},ft; oder ein Duds :
fhnittdpuntt sroeper Schenfel der Gurve, mit andernWMors |
ten, ein Knoten; ober ein BVerubrungspunft sweper S
Fel Der Prummen Rinie: und diefe dren Arten desd doppelten :
Punfts fliefen aus der drenfacdhen Befchaffenfeit, welde |
die Gleichung o == Ctt $+ Deu+ Euu haben Fann. |

297

Benn aufier den Coefficienten A und B, audb folgends
drey, C, D und E indgefommt verfhinden, fo muf man
vie nadbften Glicder nebimen, worin ¢ und v drey Dimen

fionen haben, und dann ift
Ft3 F Gttu+ Htuu % Tud =o .
Dat diefe Gleihung nicht mebr al einen veellen Faftor, fo
pegt Derfelbe an, Daf nue ein Schentel der Curpe durd
ben Punft M gehe, und giebt sugleich die Nichtung deffel
ben oder Die Tangente gu erPennen; die bepden imaginis
. (et
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Bon ben Sigenfhaften ber Curven. " 259

ven Kaftoven aber find ein Gennjeichen eined in Dem
Punfte M verfdmindenben Ovals. Sind 'alle drey Tans
gente fener Gleicbung veell; fo ficht man daraus, dafi fidh
in dem Punfe M drep Schenfel entweder fcbneiden odee
Beedihren, §é nachbem die Wurjeln ungleich ober gleidh
find. @8 miag aber cin Fall fratt finden, wad far einet
wolle, fo hat die Curve in Dem Punfie M alfemal einen
deeyfacheniPunt, und die gerabde Linie, bie durch M geroz
gen toird, - muf ald eine gerade finie Detrachtet werden,
welde die Curoe in drey Punfren fchneidet.

§.: 298,

gmennt aufice allen vorhergehenden Coefficienten aud
folgende dicve, F, G, H und I verfdbmindens: fo muf
man um die Natur der Eurve Fennen ju fernen, die weiter
folgenden Glicder betrachtem, “rworin t und u vier Dimens
fionen Haben, und welfde den Puntt M als ¢inen einfachen
Punft darftellen werden.  Denn aledann fallen entmeder
darin ywey sugehorige Ovale jufammen, toenn nemlich alle
viec Wurgeln diefer Gleichung ded vierten Grades imaginae
find; ober €8 ift M enttveder Ter Duedfchnitts 2 oder Ddet
Bectifrungspuntt yweper Schenfel der Curve, und jugleid
gin ugehdriger Punft, wenn jrep Wargeln teell und die
Bepden fibrigen imaginar jind; ober em Durdidnittépunft
von vier Sderiteln der Cueve, wenn alle vier Wurseln veell
{ind. DerDurchichnittspuntt sreyer odev dreper, odev aller
pier Sdrenfel aber wicd ein Berdhrungspunlt, wenn jroen
oder drep ober alle vier Burgeln einander gleich wetden,
Aef eine ahnfiche Uct fahet man fort ju fdbliefen, wenht
audh die Glieter, worin t und u vier Dimenfionen Habem
verfhroinden, und man alfo diejenigen nehmen muf, toorin
t und u funf oder nod meht Dimenfionen Haben,
| - %299,
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- M ein vielfacher Punft ift, |
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240 Bweptes Buch.  Drenehntes Capitel,

$ 299.

Nad) diefen Betrachtungen ift es leicht, eine allgemein
Gleichung fitr alle Curven ju finden, weldbe nicht nue dutd
Den Punft M gehen, fondern auch dafelbft einen einfaden
odet doppelten, ober drenfachen, oder fberBaupt fo vik
fadben Punft haben, ald man will. Denn fest manAP=y, j
und PMe=q, und laft man P, Q, R, S 20, Gunbtions |
stoifchen den Coordinaten x und y bedeuten; fo ift offentuy |
Dag die Gleidhung '

Px—pt+QF —~g=o0
die Curve ausdrucle, die durch den Punfe M aeht. D |
fegt mon x = APc=p; fo witdb y = PM =3 qy tofen
nur weder Pdurd. y — q, nodh Q durd) x — p theille
ift, oder die Faftoven x —p und y — q, von telden l
Durchgang der Gurve durch M abhanat, nicht dud e
Divifion aus der Gleichung weggefchafft fwerden fmen
ud ift befannt, daf die Gleichung P (x—p) + Q=9
= o alle Curven enthalte, die durch den Punft M gihey
und s tird diefer Punft ein einfacdber Punet fepn, went
die Gleichung Feine von den Formen Hat, weldhe toi ¥ |
gleich befchreiben twerden, und weldye ihe sufommen, wem

§. 300

Soll M -¢in doppelter Punft fepn, fo muf die Gleiding
fite die Gurve unter diefe allgemeine Sorm gehoren:

P(x—p)2 + Q(x—p)(y=q) + R(y—q)2 =0
und diefe Form nicht durch die Divifion gevftort werbeh
Fonnen. - Hievaus echellet, daf die Linicn det sweyten i
nung Feinen doppelten Puntt haben £onnen, toeil di¢ ange

tahste ©leidung nus dann gum jroepten Grade gepired
fanty
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farin, tenn P, Q und R beftandige Grdfen find ; aber
alsdann Boet diefelbe auf, eine Gleidung fir eine Curoe
s fepn, und wird eine Gleichung flie ey gerade Linien,
Gind hingegen P, Q und R Funfrionen vom erften Grade,
3B, ax F 8y T w3 fo drucft die Gleichung Yinien e drit:
ten Ordnung aud, die in M einen doppelten Punft Haben.
Mehr als einen doppelten Punft aber Fonnen die Linien der
dritten Ovdnung, oder fie miffen complege aus drey geras
den beftehende Rinien fepn, nicht befommen. ~ Denn aefest,
Dofs 8 jwep doppelte Punfie gebe, und daff dadurch eine
gecade Rinie gesogen wotden fen, fo mifite diefe gerade
finie die Curoe in vier Punften fehneiden, und died ift dev
Ratur der Linfen der dritten Ordnung jumwider.  Auf dhns
lidhe vt Fonnen die Linien Der viecten Ordnung nicht mehe
alé swey doppelte Punfte, dieLinien dex fiinften Ordnung
nicht meht ald drep Doppelte Punfte Hhaben u. f, £

§. 301,

St M ein drepfacher Punft der Curve, fo twird die
Naturder Frummen Linie durd diefe Gleidyung ausgedencht:

Px—p)3 T Qx—p)2(y—q) T R(x—p)(y—g)2 ¥
| S(y — q)3 = o.
©oll nun aber diefe Gleichung eine Gleichung fur eine
Gurve feyn, fo muf fie u einer Hidhern ald 3u der Dritten
Ordnung gelidren, weil fie, wenn P, Q, R und S befténs
bige Grdfen waren, weldhes die Matur der Linien der
Pritten Ordnung nothtoendia madt, drep Kaftoren von
der. Form « (x — p) T 30y — q) haben, und folglich eine
Bleidhung fur drey gerade Linien fepn wirde. €8 Fonnen
alfo bie Curoen, die su einer niedrigern alé ju der vievten
Drdnung gehdren, Feinen drepfacben Punft Haben, und
Den Binien der flinften Drdnung Fann nicht mehe ol8 cin
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eingiger drenfather Punft jufommen; weil ¢8 fonft etnt
gevade Linie geben mufite, weldhe die Linien der finft
Dudnung infechs Punften fehnitte. Dagegen ift Lein Grun
vothanden, warum die Linien der fechften Ordnung nift
swep diepfache Punfte befommen Fonnten.

§. 302,
Shenn die @!c-id)ugg folgende Form Hat:
Px—p)* 1t Qx—p)3 (y—q) T R(x'—p)2 (y—q)t
SE=p)G—g3+TH—"g¢=o
fohatdie Curpe in M einenviecfachen Punft. Die cinfadf
€urve, dieeinen vierfadyen Punft Hat, ift alfo die Linieder
funfren Ordnung. Sroen vierfache Punfte Hingegen fomw
wen nue Den Linidn der adhten und den folgenden hihm

Ordnungen gu. Auf eine ahnliche Art laffen fich allgemeint |
Gleicdhungen fae die Linien geben, “die in M einen finfz |

facben oder tberhaupt jeden vielfachen Punft Haben folin

§.. 303
Wenh aber M ein doppelter, oder drepfather, odee fi
Daupt ein vielfacdbes Punft ift, fo {dhneiden oder Herdhien
fich eben fo viel Schenfel der Curve in dem Tunfte N
oder o8 fallen, swenn die Yngabl der ficdh fchneidendis
Schentel Fleiner ift, ein oder mefrere jugehbrige Punft
in M gufommien; und mwas davon fratt finde, [aft fid aus

vem vocher Angefaheten erfennen. SRan dacf nemlid nt |

n ben Funftionen P, Q, R, S, 2. allenthalben pundg
ﬁil‘.‘ x unod Y, . undt und u ff!‘u' X—pundy—gq fegen, fo
echalt man foldye Sleichungen, tworaus fich die Befchaffens
Beit der Curve und die Sangenten der Schenfel, die fif
¥ M fdnciden, beftimmen lafien,

P
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