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Bon dem Afomototen.

§. 198,

QBEL' baben in dem bothecachenden Gapitel mebr
Acten von Afomptoten £

{. ., . 8 i
ennen _-L;-e.-:rn.*, Oeln o [aben g

funden, bag es aufier der geraven inie noch eine Meny
frummlinigey Afomptoten aicht,  Die fnyder (Sleichung
u” = ct’ enthalten find. - Selbfe die getade finie fuhik
auf andere F'_'nrmza:ini.;e';?:I,r"z::m:r;*utc;z, toclchen fich die Curte
mehe naherte, alg der geraben finte. Fa fo.oft aefunbu
wird, daf eine gerade tinge die ‘.’-’.":':tmrs:::c iner Curpe i
fo.oft (3t fih audh eine frumme Cinie.angeben, welde i

Die gerade Pinie jut Apmptote

Afgmptote der geaebenen Gurpe it...D

ba
Tiniae ‘f':mm*s*“n drucken aber-die S Jlatur ?a:‘ Eurpe, mo

von fiedfpmototen fin 0, toe¢it genanet qus 85 benn fie jelan

gualeich die Ansahl der & denfel, welde fich der qeradd
Linte {

immer mehe ndhern i 10 1ie audh. die Gegend und
Seite on, wo foldes qumrci}t, 0B oben odet unten, of
LOEWALLE odep ruckroarts 2

§.. 199, .
Am- bequemfren ordnet man diefe fo fobr von cinandit
erfhiedene ""‘*}T?lmﬂfl-ﬂ

feenn man der Duelle folgt, aus
wuw ¢ ibre fe

MR gefhdpft worden ift. - Man: ethalt

Remih cinige von ihnen ays pex eingein clzanber unglel

e

¥

e

e hat, und el tl-“*‘ Hﬂdﬁ“‘”*_
“__{t el Fllt"l’u‘ :
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Bon ben Afpmptoten, 153

den Fattoren ded hoduften ®licbes; andere Hinaegen aus
je qmen gleichen,; noch andere aué drep, nod andere aus
vier cinander aleichen Fafroren chen biefes Gilicded, @8
{en c-'m cine Gleichung von ber DVidtnung n srotfchen Den
Goorditvaten ‘X und y
P+ Q+R+S Fac. =20, Feenet fey P bas hochfte ©lied,
weldbes alfo alle Glieder der & (eichuing von n Dimenfionzn,
Q bas-ywente-Gliedy: weides dafjer aile GlieterDer Gieis

duing o n — 1 Dimenfionen in fich t--:-:.reiri und auf
¢ine abnlidhe Jut fep R das Ddritte, S 0ad bierie : Blied, 1ic.

§. * 200,

Nun fep ay — bx ein einfacher aftor von P, und juz

gleich Deg eingige, den P vom diefer Utk hat. Sept man

alfo P= (ay—bx)M, fo itd M eine homogene Fuaf-
tion bon n—1 Diascnfiohen, dienidt durd ay — bx
theilbar it Jesner feny Imq 3geAZ-cine Ape, thre Hbe

fciffe AP = x,- und -die Ypplicate PM =y. Demit-man
Den Taf (R = L £y o e et Ly
pen f-.-"'tol’ d } -t }J B '_._ 1Ay aus !lu.f'uil.';;\lz §it! 'L"'i‘.i:l.':". ;L:.:JH

-"\ - ‘ ¥ i L ¥ -~ " 5 e - 0.y Y oMl B

moge, {0 nehme man ﬂ-.'-i; eine anderedpe AX an, welde
ie porhergehende in dem Unfangépunite ver ':‘ii‘*.":;.ﬁ:n A

vefien
, 10

£t t ™o o R o 15y o0 i rasllst o A " o
fibneide, und mit ihy einen Wiglel XA Z WMaBe,

, und fofglidy feln Sips = — =
V.aath )‘;

toie fein Cofinug = ————— fep I diefer e nefyme
: ! Vi{a *"*bb}“} : f

wiail vt Abfeiffe:AQ = t, und die AUpplicate QM = us
fo oicd, toenn.man Pg und Pf Den neuen Gmctbnmzfn u

i " r - ‘[}Z{

und t parallel 3ieht, Pe=0f = ————— 3 Ag &
v iaa T bb)
. [
Bt B 4 a3 }r s
7 i Mf = ———————: P{ = ==
Vi{dathh) 3 Y i{az bbby’ Qg

5 by

S E

¥ -_'_'_,'p-' e F,u-y'w.- ] lllﬁ:jm,_.-..
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by : ax¥hby |
L S n D I _.-—A(? e M e T |
vaad bh)? g, folgfich ¢ &1 Qe V(aa 1 bh)'|

ay—bx
un =Mf —~Qf = — L,
B = V(aatbb)

plicate u nunmebhr ein Faftor des hochiten Gliedes P.

|
€6 ift alfo Diely !

§. 20L
autbt at — hu
V(aatbby MOX=
Bringt man diefe MWerthe in die BGleidung P + Q + R4
. == o, fo echalt man eine andere Gleichung fiir eben
Diefelbe Curve, wobey A X die Are, und ¢ und u die Cooy
Dittaten find. Unt aber die Weitlaufeigheit ben den Coeffir |
cienten 3a permeiden, mdgen die Buchftaben &, B, ot |
hre Crelle vevtreten,  Auf diefe Yvt erhitt man durdh b
gedadte Gubftitution
M= wtn=¥ Teti-2g % gen-342 T 2.
Q = gtn-T fgen-2y & gen~372 T 2.
R=9t1-2 § -3y § ym-gq42 ¥ i,
S == P03 f Pen-du § Den=suz 4 g,
T=et9-4 f con-su 4 sn-62 o A

-

Umgefehet ift y =

: : 2.
SBeil man aber, um di Alpmptote gu finden, die Abfcife ¢
unendlich grof annehmen muf, fo. setfchroinden in jedem
biefer Slieder die folgenden Theile gegen den erfien. enn
alfo der erfte Theil da i, fo Fonnen die tibrigen aug et
Acbt gelaffenn twerden. Behlt der erfte, fo nimmt man den
awepten, und fehlen der erfie und bee jwepte, fo fangt
man von dem dritten an, y, f. to,

§ 202,

2Da u die Kunbtion M nicht theilt, fo Eann der etfte Sheil

von M nidht fehlen, und ¢8 wird alfo atn=xy ¢ gro-1 =o.
Diews
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Bon den Afnmptoten. 155

Hievaus crgiebt fid flic u ein endlicher Hertly, den wir
— ¢ fesen wollén; . B. eine gerade Yinie, diemit der AX
pavalicl tGuft, und von ihr allenthalben um ¢ entfernt ift,
it die Afpmptote. Um nun die Frummiinige Ajpmptote,
eldhe fich der gegebenen Curpe figefer nabert, gu finden,
fee man allenthalben, aufier im erfien Gliede, anfiatt
u, c. Hicrdurd erhalt man dig Sleichung

att=Ig + Bto-E f t1-2 (xc2 f ot T

to=3{ac3 t fc2 fyct ) f 3. o.
Dder, weil v F =un—c ii,
(u—cjtn-I 4 tn-2 (gc2  gc + %) .i- tn=3 (ac3 J
gc2 Fyct )t =o.

Wenn alfo das swente Glied nicht fehlt, fo Fonnen alle fols
genden aus dev Yt gelaffen-werden, und dann ift

A
(u=—c) T = =G :
Feblt das atwente, fo nehme mon dad dritte, wo denn
A
(u—7c) ¥ e

Kehit aud vag deitte, fo echalt man durch dag vievte

A
l (u-—-c)'}‘;:o,?[‘,

Fehlen alle bis auf das legte beftandige Glied, fo twlrde

und fehlte audy diefes nebft allen ubriaen, fo foare die ganje
Gleichung durd v — c theilbar, und dann mware alfo bie
gerade finte u — ¢ = o felbft ein Theil der Curpe,

§. 203,

Sest man w—c=z, . bh. nimmt man die Ubfciffen auf
der geradlinigen Afpmptote felbit, fo find alle Frummlinigen
Hioms
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Afpmptoten, welche der eingige Faftor des dhften lichet |

il
LB

P an die Hand giedt, in der allgemeinen Gleihung 2=~

g n

el

enthalten, morin ] ede gange Rakl, dic Plemer qld o i §

: bedeutet, G Bt rwir unterfiuchen, mie diefe Frumm

linigen ‘.’E-.‘!"'.li“*"IU befebaffen-find, wenn die AbGTCTe t="00}
n e kX { - & J A A = rev s an OFEiy i bk
vird, 8 *.4,.}} alfo I,?:;',b 20,0, Die ﬂﬁa.-ll"lr. e W mivton;

\'.‘ ar

vie ddpe, und A der AnfangEpunft dew Abiciffen, - Rfeht mu
die Linie CD /4o enthehen biee Segenden, r':-.‘ toie mit b

Dudftaben P, Q, R und § Deserdbnen wolien., "Hin 1o

C Bp :
guvdrderft z = - Da bey diefer Vorausie gung z aflegl

W

neaativ wird, wenn man ¢ negatiy nimmt: fo Hat in b

Shenfel EX und FY, milde

. et eqegenden P und S det gt

taden finie XY immer mebhr und mehr ndheen; ub
D

s A NeaAls L, s
coen Dleted mpd ft

[ e

tt finden, o fange k ‘irgend eine ung
ave Jabl bedeutet. St qbet k :::,, oder itgend eine
cte gerade Jabl, fo Oleidbt z, man ma g t pofitiv ober ne
gativ nelimen, betandig pofitio, und cg bat afédann bi¢
Curve jmey Schenfel EX und Fy s: 5514 37, Die mit du
geraden Linte XY in den Gegenden P und Q conbergied
'; gl'L"hE‘l.' aber k a: igenommen mub bgfig ftm ot conper
given EX und Fy mit XY,

: §. 204,

RNun Habe ba8 hodfte Glied P ey einander gleidt
Sattoren ay — by, Wersnd et man Bier eben fo wit
bothin die Ape, fo toird

B -f- &fi=2n2 F pen~343 16
— ﬁd_

Q = gn-x T atn-2y T Atn~-3,2 T Eti~4y3 '1’*".‘&':
— - ¥

R &= V=2 ‘{" yin=34 »i- =4y 2 ~i— wti=5 3 ‘j"?f.

S = Pta-

S5 denay F den-gy2 F e tr=cu3 F i
%, Diews
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PR

PO WA

il Hieraud entfpringen, je-naddem der erfte Sheif des Glies

ol des Qoa ift oder febit, die bepden Gleihungeny

& L.
1 ify | ati=2y2 + gto-I =m0
*n*l," -obee
O‘ . eu2 3 gt =10
ot Il
ma gtn=2n2 f ger-2u 't ¢yttt 5200 : i
ben et ) l
foy «uz + fu T ¥y = O : .f,f-
it | Gindet olfo die erfre Gletchuns wu* f £t = © fratt, fo : 31’
Witd dicWipmittote cine Pavadel, mit deven beyden Shens Ll
e Foli die Benden Sdenfel der Cutve im nendlicdhen sufams fﬁ e
it | menfatlcn.  Die Curbe hat daber, Fig. 38, in den bepden ﬂ‘ E
o ! Geaenden P und R Schenfel, die mit der Pavabel EAF ikl o
i endlich jufemmentommens, ' '?’_; i
1 : i
a | §. '205.-
n?: Braickt fih cber die anbere Gleidung «uu T Lu T
i v = 0, o muf man unterfuchen, o fie 2oep rectle I0urz
e A N RRTEF o i >
fein pat, ot nidt. it Pas iepiere, fo cefennt man Datz
O ¢n, bdap bie Guroe g,-.u, feine ofne Ende fortiaufende
e Swentel hat.  &ind aber Depde SButzeln ceell ynd etnans

der ungleich, alfo einnel n == ¢, und jweptens u = d fo
bt bie Cdive jwep geradlinige . o ander patalicle Afpmz

e ploten, . SRie eine jede davon befdaffen fep? folfes witd
ol auf ¢ben die Met, twoic vorhin, unterfudt. ©Sefit man

nemlich, ta evu F gu f v = (u — c) (u — d) ift,
allenthaiben, nut in dem Faftorw — cnidt, u = ¢
fo ethalt man (¢ — d)t=2(u — ¢) T -3 (ac3 F
pc2 fye + 3) f -4 qacdf Bed o ye2 F It 6) |
+30, = o, Sft nun das aogpte Slied nicht = o fo vers
7 - : fproinden
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fchroinden die ubtigen Glieder, mwenn . man ¢ = 0 {eE:ﬁ
und es tird alfo die Afpmptote

}
g

_ A -
(U=~¢)t.—=0 i
t 1

Seblt das jwepte Glicd, fo' wird fie

A
@—e) = =0

Seblen alle-big* auf das fehite beftandige Glied, fo erfil

man dafir
A

(u—"ﬂ)'i‘;-_‘;‘——‘..o

Ly S

Ry

Die Geftalten dicfer Curpen aber, fir den Fall, tem | -
£ = 0o, haben toiv bereits vorhin (§. 203.] inggefamnt
befcbrieben,

A

o
Tagd.
A

ifedieo
W LON IR

E:
i

o
e

AN

9. 206.

Wenn aber die bepden TPWurgeln dey Gleidhung, wuu ¥
gut v = o, cinandey aleich, oder wuu T Bu ty=
(u — )2 ift, fo erhalt man, mweifl u = ift, durd dick
Subftitution die Gleichung : en-2 (@ —c)2 +F tn=3 (ag!
Tae2 f yetd) § to-a (2c4 + B3 § 4c2 + St
T2 =o. Dieraus ergeben fich, je nadhdem, das erfie Glied
ausgenommen, Dad jwepte, oder bep der Abmwefenheit def
erften das dritte, oder bep dem Seblen des swepten und
b;itten bas vieste niche fehit, folgenbe Gleichungen fiip die
Afpmptoten
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(U-""'C)“ T t_u_“_; = 0

mwenn aufier dem leten beftandigen Gliede alle ubrige Gilies
det Feblen, Benn aber and vas legte ®lied verfdbande,
fo wiitde (u — )2 = o foerdert, UNd folglich die gerade
Sinie ein Theil der Curve, und die Linie feldft eine complege
finie fepm.

§. 207.

OB gleidh auf dicfe Avt alle Ralle beriihrt ju feyn fcbeinen,
melche bey groey aleichen Faftoren fratt finten,fo fann toch die
fetste Gleichung noch andere Sormen annchmen, und davaus
folgen denn audy noch andece Afpmptaten. Dies findet ftatt,
toenn der Kaftor Der Poteftat to=3 durch u—c theilbar ift.
Denn behalt man alsdann darin, fo wie im erfren Gliede,
u—c bey, und firgt auBerbem dad sunadft folgende das
fepende Slicd dagu, fo ergeben fidh folgende Bletdhungen.

Aflu—c) , B
LN B ol s Pt
(u='c) + - '}'tt__.o

. A(u—¢c) B
(=0)3 h o — =0
t t3
Dig 3u
A(u—c) B
=2 § et =0

IRenn aber dasd joepte Glied ganylich fehlet oder dued
(u — c)2 theilbay ift, fo betrachte man das dritte Glied;
und renn Daffelbe durch v — < theilbar ift, fo lajfje man
datin u — g, und fuge fiberdem dasd junachit felgendes
Slied hingu.  Dadurch entftehen folgende Sleiungen:

. A(u—c) , B
s 2’ e e [ P—
(E Q) T e '{‘ 3 = 0
A(u—c) B
son (0 )3 —
(11 E) .i- e & -_ @

bié

e

S T
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big 3u
A'u—c) B
(u—c)2 ¥ ‘—'t:—- 1 et = 0.

ABenn: aud): Vas dritte Glied feblt, und. das vieste durd |
u—e thetlbav ift, oder-tvenn auh diejes fehit, bas finfte b
fo entftebt i die Frummiinige Afpmptote die Gleichung

fniic)s g e B T
tP t4
tworin der Epponcnt p allemal Fleiner ift al3 q, und q i
oldn — 1. ¢

§i 2081

Getit man u—c=3z, fo find alle diefe Gleichurgenit
ver Jorm;

Az B
2L = = e om g
tP tq

enthalten. Bep der Entroidelung diefer Sormel aberfind
drep Faile u betrachen ;. der erfte, wenn q grofer olf
2p, der andere, twenn q = 2p, und der dritte, wenng
Eleiner als 2p ift,

Jm erften Falle, wenn q grdfer ift als 2p, enthil
jene Gleidyung diefe Bepden:

A B
Z— — oy UMDAZ— —— 0
L} t9-p

Denn eine jede diefer Gleichungen <lut ihr, fenn ¢t = o0

' " . [ o . ‘Jl
genommen toied , ein Geniige.  Sent man nemiich z= =
(A !

fo péemandelt fich fene Gleichung in

A2 Az B B

4 : ) :

e DDA R DR

t2p | tap 4 gl O S £4=2p
und dies ift ridytig, el q 8e0fier alg 2p ift,  ©3 ift abet

; P -]
p fleiner alg e,

? ' gBenn
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B
MWenn hingegen z = o ift, fo erhalt man
e ) BB
- — —% -0t ———— — B} B —0
A2t249-2P t4 t4d Az2t9~2p

und dies ift wabr, weil dag evfre Gilied verfcbtoindet, wenn
t= cowird. S§n diefem Falle hat man alfo tber einee
und detfelben gerablinigen Apmptote jwen Frummlinige,
und alfo vier ofne Ende fortlaufenbe Schenfel.

Der swepte Fall, wenn qg=12p ift, gicbt dic Sleihung

bie entfweber imagindy ift, twenn AA Fleiner ift o8 4B,
und dann giebt e8 Eeine Ufpmptote; oder auf jtoey ahnliche

C .. : :
Afpmptoten z = 5 fabtt, toenn A A grdfier al8 4B iff.

Sm deitten Falle,itoenn g Fleiner als 2 p ift, verfdtoins
bet ‘Dad mittieve ®licd allemal, toenn man ovon t = OQ
nimmt, und man echalt alfo die GSleichung

B
zz-f';]_:o

fiie eine Ufpmptote. Die Befdbaffenheit der vorherges
henden Afpmptoten haben mwir bererts auseinander gefest,
und wir wollen daber nun die Afpmptoten, die in Der Form

c :
2= o enthalten find , betracbten.

§. 209,

. 9Benn alfo bie Are auf dev geradlinigen Ufpmptote
u = c felbft genommen, und die Applicate u — ¢ = z ges
fest wicd, fo find jene Frummlinigen Afpmptoten tnégu
fammt in Der Gleidung

Z s
Zﬂtk

Euleps Kinl,in 9, 2nalo. Unemdl 1LY, & b
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enthalten, too k eine ganse Sabl bedentet, die l’Ieinernkﬁl
n—1 ift. “DMit den ohne Ende fortlaufenden Sehents
oiefer Curven aber veehdlt o8 fich auf folgenbe Art. Wem |

B - : -
k=1, oderzz = ?tﬁ, fo hat die Curve, toeil ¢ nidt|

negativ werden fann, gwep Shenfel E X und FX, §ig. 39,'
die auf den Seiten P und R ofne Gnde fortlaufen; un
eben Dicfed findet ftatt, toenn k itgend eine ungevabde Al
ift. Bebeutet hingegen k eine gerade Rabl, 3. B2,k

& S ;
dafzz = ot foitd, fo mug man vot allen Dingen untw

fudeny ob C negativ oder pofitiv if. Sm erfren Falle fom |
die Gleichung niche reell feon, und die Curpe bat alfo alf
denn feinen ohne Ende fortlaufenden Schenfel, Sm o
dernt Falle Hat die Curoe vier unendlicbe Schenfel, M
mit dev Afpmptote X Y, Fig. 40, dtfammentanufen , -nemif
EX, FX, GY uad HY quf den Seiten P, Q, R ymd &,

§. aro,

Angenommen, daf das Hddbfte Glicd der Gleichung !
drey gleiche FaFtoren Babe, und daf die Gleichung auf bi
oordinaten ¢ und u gebradst tworden, und- fener Drepfadt
#oftor von P feps fo ift ;

Do Tatn=3y3 fgtn-dyd i
Q=gtn-X ¢ gen=2y 4 gen-3 42 § gen-4 3 t gtn-sud {1
R =ytn-2 Foth=3 Fath=42 Faotn-s43 Fyto=6udtil
S=20-3 f M-y Jen- 2 4 OtA=Gy3 § Jen-704 H1
2. : :
gjiernuﬁ ergeben fich nach den verfihiedenen Befdaffenher
ken Der Glieder Q undr folgende Gleichungen :
I

#ri=dud f grn-x =— o

i
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, II.
Eﬂf!fn; at?=3u3 F gtn-2u fyti-2 = @
iﬂenni L.
nicﬁt} ett=3u3 F getn-3uz § yto-2 = 0
i IV.
Q*HS:;. ¢tn-3u3 f 8tn-3u2 f yto-3u f 93 =@
Bl e 0 2LIS
2, ft Die erfte Gleichunag lait fich in au3 § gt2 = o pere
il foandeln, und e ift daher diefe Afpmptote eine Linie dee
dritten Ordnung, deven Gefialt Die q1fte Frgur geigt, reenn
Fam | die Abfciffens ¢ auf der Ape XY von-dem Punfte A an ges
).l nommen wetden.  Sic hat nemlich stwep olne Ende forta
| laufende Schenfel E und F auf den Seiten P und Q.
| Dic swvepte Gleidung giebt au3 + ptu f ot = o
mlig Nus diefer Gleichung fann u, twenn man t= oo feft,
S einen Doppelten Werth, einen endlidhen oder einen unendz
| lidien, befommen, und e (afit fich diefelbe daher in diefe
bende Gleichungen, gu * ¥y = o, und wua ¥ gt =o0
! aufidfen. Die lepte Gleidbung ift, wie wic oben gefehen
b haben, die Gleichung fir die Pavabel, und ed hat dems
ad nach die Curve jwep ohne Ende fortlaufende einerParvabel
fib nahernde Schenfel, Die evfte Gleichung hingegen gebe
i 2 —c = o, welded die Gleichung fur die gevadliniae
i fomptote ift, deren Natur gefunden ried, wenn man allents
w4 balben, aufier in gu + y=u~—c, c flatt u fegt. €
o itd alfo
-2 (u—c) + to-3 («c3 ¥ gc2 toctd) tto~dx
el (wc4f pc3 b yc2 tdcto)tu.=o
: and darvaus fliefit, wie §. 205, daf entweder
(w—e) T 2w e, odet (u=3s) T 2 = @
t &t
0 3Ce

£3 . feph
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fepn wird, und Tie lelte Gleichung, tweldhe entfiehun
Fann, ift :
A
(u—e)f — =o

ttiﬂ-j:. |
Sn diefem Falle hat alfo die Curve eine doppelte Afymptote, |
die cine ift von der hier befchriebenen Avt, und die anden
eine Parabel.

§. 212,

Die dritte Bleihung =u3 § guz ¥ 2t = o-Fann nidl
Deftehen, twenn man t = O annimmt, twofern nidt
gleih u = o0 ift. €& verfhrindet dabher das Gilied sus
gegen «u3, ‘und man erhalt diefe Gleichung der dritten
Ordnung, «u3 T vt=o, fir dieAfomptote, die alfo af
den-bepden entgegengefeiten Seiten P und S, Fig. 42, jou
ohne Ende fortlaufende Schenfel AE und A F Hat.

Die vierte Gleidbung wu3 + guz + yu k3 gicht et
fueber eine oder brep geradlinige, einander parallele, Afom
ptoten, twofern nidt jwey oder auch alle unter fidh gleid
find.  Um die Natur derfelben ju erforfhen, fep juvdededf
u = c ecine Wurgel der Gleichung, und von den fbrige
Beine ihv abnlidh, und jualeidh

aud fgurfyutd=@u—c)fuz fguth
Sest man hier allenthalben, den Factor u — c qudgenom
men, u==c, fo echalt man eine Gleichung von der Form

t2:3(u—c) t Ator4 pBto-f + Ctu-6 4 3. =0
und daber ergiebt fich eine Afpmptote von der Form u—=

= i W0k eine 3ahl bedeutet, die fleiner ald n— 2 ifk

§. 213,
Wenn die Gleidung wu3 + gus + yu +d=10 i
Gleiche Wurieln hat, fo dag

wut
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Mo den Afpmptoten. 165

wud +guz Fyutd=(a—c)2 (futg)
ift: fo gelangt man, fwenn matn, die Gligder audgenoms
men , worin u—c ein Gaktor ift, = c feit, folgene
der Bleichung
A(u—r¢) B

—_— 2 — —_——0
iy it t? T tq

o q Eleiner alé n—2, und p Fleiner al$ q ift; allein die
fen Fall haben wic Derelts vothin §. 207:f- betrachtet, @8
ift affo nue dev nodh fibrig, wenn Die Gleichung, su3 P
suz T yut de=o, drey veelle SBueseln, nemlich (u—c)3
Bat, und man folgende Gleichung erhalt: _
(u—c)3t-3 ¢ Pti-4 4 Qt»-§ T Rt?=6 T 3. = 0.

&t P nicht durch u— c theilbar, fo fege man n=c, 100
denn

A
(v—rc)3 ¥ o = O

pith,  Gnthalt hingegen P den Faftor u —c einmal, fo
fese man allenthatben, aufer in diefem Faftor, u=¢;
twodure fich eine Gleihung von diefer Form

A(u—c) . B
— ; e fo o e
Al " ot S

. : B
erachen twitd, o q Pleinee a8 n — 2 ift, wnd = das

Glicd bedeutet, tweldhesd sunichft auf das groepte folat, vnd
aicht verfbwindet, wenn man u=c fesit. . Wenn P durd
(u — ¢)> theilbar ift, Q aber den Faftor t—c nicht hat,
fo befommt man eine Gleichung von der Lorm

' Aflu—c)2 B

— = 0.

(=)

Menn aber dDad proepte Blied durdh (w — ¢)3 aesheilt toees
den Bann, fo muf man bi8 ju cinem Glicde fortgelen,
weldhes nidt durh (w — )3 theilbar ift; unb hat Dajjelbe

¥ 3 wn

T

ot
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den Faftor (uw— o), fo muf man noch meiter fortachen,
Dig man ju einem durch u — c nicht theilbaren Gliede gy
fommen ift., 3t fich aber jenes Glied durdy (u—c)
theilen, fo gefit man bis 3u einem folben Gfiede fort, rool
dhes entweder durdh v — o madit getheilt merden fanm, odiy
iefe Grofe jum Faftor bat. Fm crfren Falle endigt man
Die Gleichuna; im lepten Salle aber aeht man: mweitsr, i
man ju einem dued u — ¢ nicdt theilbaren Gficde gelangt

I S e

3
h
-

——
i

e

o

N

-

it Nuf diefe Act erhale man allemal eine Gleidung, e |
;é‘ g antee diefe allgemeine Form gefdee :

= 5 Afu—c'2  Bu—e e

‘ﬂ (u"‘_c)’ F— ‘—{*—"—2 = |

E tP tq tr

i 4 af s ¥

i 0 r fleiner alg n — 2; q tleiner alg r, und p Eleiner of
g ift.

-.'I ﬁa 214-

30 diefer Gleibung' frecken entivedet drep @ericbungenr

K : ;
bon der Form (u—c) = = oder eine von eben Ddiefn

oW, und (4 — )3 — %ﬁ ober: die einjjge (u—¢)i =
E» Died leste findet ftatt of

5. D 3 /e 3p grofer afs r, und 3
Atdfee als 2r ift. Dann Pann es fich audh ercignen, d0f
beyde Gleichungen unmdalich weeden, und alfo dadurd
Vie Abmefenpeit dep Afpmptoten anyeigen, Uebrigens hos
ben wir die Gefralten diefer Afomptoten bis auf Ddie

[—

leste, welche durch die Gleicbung (v— )3 = I_C‘k ausoy
T

druclt wird, bereits befchrieben,  IBag aber diefe Gleis
ehung betriffe, fo fubet diefelde, wenn k eine ungerade Jafl
i, auf finien, wie 8ig, 36, abgebildet find, o jweh

' GSden
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Bor den Ajymptoten, '167

Sdhenfel EX und FY auf den entgegengefebten Seiten P
und S ofne Ende fortlaufen. TWenn fingegen k eine geraz
b.e Qafl ift, fo entteht dic 37fte Fiaue, too die bepden
Gehenfel EX und FY auf cben ber &eite der geradlinigen
Yfpmptote XY, eder ouf den Geiten P und Q ofhne Cnbe

fortaehen.

§. 213%.

Da fich bieraus die At und Weife, die Afpmptoten
etforfchen, twenn dasd hHodhfte Glied dev &leichung vier oder
mehr einfacdye gleidye Faftoren Hat, feidbt erfennen. lafits
fo vermweile icy dabey nict, fondern Befdliefe dicfes Capis
tel mit dDer Anroendung der gegedenen Regein auf einen bes
fonders Fall. '

_ Erempel.
s oy alfo cisne Frunume Linie gegeben, die durdh) die
Gleichung :
y3xx(y—x) — xy(yytxx) f 1 = o,
deven hodftes @licd y3xx (y —x) den einfachen §akroe
y— x, oen quadealifchen §afror xx, und den cubifchen
y3 enthale, ausgedruds wird,

Quodrderft wollen wiv den einfaden Fabtor y — x bes

trachten. Da man daber, wenn man y = x {et,
2

—n

—_— ———-—=
¥ X

erhalt, fo wied, weagnx = CO,

)’ _— e O
und died ift die Gleidung firr cine geradlinige Ulpmptotz
BAC, §ig. 43, Die mit der e XY in dem Anfangépunfieder
Abfciffen einen IWinfel von 25° == BAY mdcht. Diele
Sinie nehme mon fiir die Gleicbung ur Are an; Mbem man

t
o |
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= E;(_jz—t, nd x — :-—;;

fetst, fo Befommt man die Gleicbung

(uft)(tt—uu)2u  (tt — uu) (ttf uu)

T
4 4
ober, wenn man mit 4 multiplicict,
tSu F t4ua—2¢3u3 —2¢eys T tus 4y
DE=— 2t4 T 2u4s
T 4

JAus diefer Gleichung findet man, twenn man t = oo fi
u==o, und es perjchmwinden daler alle ubtige Gilicder auf
fer t5u — 2¢4, und man hat alfo fie die Frummiinig
Afpmptote

2
u= —

L
Wegen ded Falftors x — y pat dafer die gefudhte Curt
Die bepden ohne Ende fortiaufenden Sdhentel bB und of

§. 216.

<Nun nehme man die beyden gleidbers FalPtoven x2, o
ethalt man, da
Xy (yy * %) — 1

==z
ift, menn man die gerade fini¢ AD auf die vorige X1
fenfredhr frellt, roobdurd Y=t und x = u foith, di
Gleihung::

LX =

0 = t4u2 — tiys
—t3y ~— 3
I

Diefe Gle 1cbing deemandels fich, mennman ¢ = oo fet, in
tAu2 t3u

T
und hieraus evgeben fich folgende
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Bon. den Afpmptoten, 169

I i
t=—immdu=—
' t t3

®¢ fabrt alfo der Faftor x2 auf vier ohne Ende fortiaufen:
be Sdeatel, nemlich dD und eE, wegen der Bleidung

) : 1 - 3
u=—, und 3D uno «E, welde auf eben den Seiten lic:
£

gen, toegen der Gleichung u = t—'g—.
8- 217,

Riiv die drey aleichen Faftoven y3 toird XY felbft jur
Yre angenommen, und dadurd t =x, und y = u. Man
bat alfo Hice die Gleichung

0 = — t3u3 F ttud — t3u —tud F 1
die, toenn man t = o0 febt,
t3u3 F t3u = o, odetu (uu T 1) = o
gicbt. Da die Gleidbung nu T 1 = o unmdglich ift, fo
findet man hHier die eimyige Afpmptote u = o, die mit der
9re X Y ufammenfallt, und deven Ratur durd) die Gleis
dhung
O =T, oder = 2
t3
augacdruclt toird, &8 fahet alfo der drepfade Faftor y3
nut auf jtoep ohne Ende fortlaufende Shenfely ¥ und x X3
gud aberhaupt toird daher die gefuchte Curve adt ofine
Snde fortlaufende Schenfel Haben, von twelden aber hiee
nicht der Ort ift 3u seigen, wie fic in dem endlidhen Raume
unter cinander vesbunden twerden fonnen.

_ §. 218.
9us Biefem und dem vorhergehenden Sapitef 1aGL fich
daber die Mannigfaltigfeit et Shne Ende fortlaufenden
£5 | Sepens
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70 © Jwented Budy,  UAchted Cavitel, 1c.

SbenPel fehr deutlich erfennen, Denn einmal ndfer if)
entiweder diefe Schenfel der Gurven einer aeraden L
alg ihrer Afpmptote, wie bep det Dyperbel, oder e fomn|
venfelben feine getadlinige Afomptote 31, toic bep der Yy
tabel.  Jm erften Falle werden: die Schenfel der Cuptn
byperbolifche, im andern parabolifche genannt,  Fetng
beaeeift jede diefer Clafien eine ungablige Menge von Yty
unter fid. &o werden 3. B. die Arten der Byperbolifdm
Gchenfel durch fofgrnbe Gleidsungen groifchen ¢ und u, oo
von ¢ unendlich gefest wird, ausgedrucht:

A A A A
u I-{-; u ::t—t;u"_:t-s.-’;u:-—-;igfx
uz =¢; u2 ::::{l-;u:l: "ﬁ-'u3=£'z[‘
t tt T tqa? "
nd = ;:13_:£;1l3: fdf“_.u -_:_-fﬁ'.vzc
t tt t3’? ra? 2
.

Die Arten per parabolifhen Schensel Dingegen toerden
durch folgende Gleichungen angeseiat
uz = At; uld — At; ud=mAt; ufrs At i,
uld =gAt2: u4-—-__—,mz; uf = At2; u6 — At2 510
U4 =At3; us =A¢3; US = At3; u7 — At3 510,
¢,
€8 giebt aber eine jede pon diefen Gleichungen jum weniy
ften 3roep ohne Gnde fortlaufende Schenter ) toenn die G
poncaten von t und u nidht bepde gerade Sablen find; dw
gegen, twenn forwohl der Crponent von + alg der @rponent
von u eine gerade 3abl ift, entrweder gav Fein obne Gnbe
fortlaufender Schenfel, oder pier vergleichen fratt finden:

jenes , tenn die Sleichung unmoglidh, diefes, wenn fi¢
reell ift, :

h—ﬁ

Neuntes
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