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Die Gigenfcbaften, weldye twoir in dem dorhergehendeén
Gapitel gefunden haben, fommen alfen finien der joenien
i Ordnung obne Husnahme ju; denn wir haben dabeh auf
nichtd gefehen, toodureh ein Unierfchied unter diefen finicém
entfpringen Ednnte. @8 find aber die Rinien der joepten
Ordnung, diefer allgemeinen C:’{cenfd:»af:cn ungeachtet, i
Anfebung tE}Ler Geftalt, fehe von einander unterihieden s
und wir muffen daher dic Arten derfelben aufjuchen, um
die ntancherlen Geftalten der Yinfen der jwepten Didnung
fennen su fexnen, und die befondern Gigenfdhafien eines
jeden et entdecten ju fonnen,

’§. 132
$Bic haben [§. 109.] dic aligemeine Gleichiing fur die
Rinten der jwenten Ordnung ducch blofié Bevanderimg det
9re und bes Anfangspunfes dév Ubfeiffen in die Gleichung
yy == at Bx F »xx pevwandelf, toorin x nnd y redis
wintlige Goordinaten bedeuten. Da dicfe Glcidhung fut
jebed = ein boppelted v, beyde von gleidher Grdfe, abet
;Dag eine negativ und dag andere pofitiv, aicht: jo theilet dig
. re, worauf hicr die Adfeiffen genommen werden, die Curve
in jwep gleiche und ahnliche Theile; und e it vabhet D'Efe
| me ¢in rechswintliger Durchmefier Der Curve und jeds finie
L & a Vet
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F

ver gtoepten Ordnung Hat einen rechtwint figen Durdmeffr

und ein folcher Durchmefier foll bHep Dder rolgenden Unten
fucdhung die Are fepn,

§o 133,

Snber Bleichung, welche wiv hiep sum Grurde fege
ﬁl'ﬁ‘ DI en ﬁL} (n *\113 631 L“ K, =, 2, unvs ¥y C } !tUT, un
Da diefelben auf unadblige Mrten unter fich ﬂ'n&i Dert roey
den fonnen, fo ennfehrii dahes auch unendlih viele Buw
fchiedenbeiten in den Rinicn der swepten Oednung, die aly
auf ihre Geytalt nicht immer ql ichen Cimfluf Boben. Dem
etamal fann man cine und diefelbe Fiaur, fo vielmal al
man will, aug der Gleichung ¥¥ =« TEx + 7 xx crhal
ten, toenn man nemltu.) veit Anfangspunft der 2bfeiffen in
Der e U-.lal‘“*‘ft o0er x um eine gegebene Gl ofie bew
mehet oder vevmindert. Fernor begreift Diefe Gleichung
auch eine und diefelbe ff;é._;u:z- in verfhiedener Grdfe unte
fid, fo daf daber eine ane endliche Anzabl von Frymmu
finien entftelt, die fich -'Fe durd) die Grofie von einandy
unterfcheiden, tie Kreife, die mit berfchichenen befdhriv
ben find. Hierous cthellet, dafi nidht jede Ve fcbiedenbhel
Der Ordfien, «, s und o iu eiflem @mr;m ungdgrunde
Linfen Dot gwepten O viting gebraudt wetden fann.

efh

Vo 134

Der gedftelnterfhicd der frumnien inien, die untel
der Sleidhung yy = «  5x T vxx begtiffen find, becuft
auf dee Befdhaffenbeit des Gop efficienten v, je nadsdem dew
felbe pofitio odep negativ ift.  Denn ift ep pofitiv , fo i
U & FLXF o xx, Wonn x = % oo gefent wicd , pofis
tiv, weil alsdanit « + px gegen yxx berfcbroindet, und folys
U fie x =% oo augy == &0 wied, 2Wenn alfo o pufitiv

ift
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Son den Weten dee finien Der stenten Drdnung. ro¥

ift, fo hat die Cutve vier ofhne Cnde forttaufende Schen:

effe 3
i fel , davon wen ju x =171 OO, _1‘11!1.?3 AMEY 3 x == — co
gehdren. Dergleichen fm:nme finien macden baher Emne
9frt der Linien der sroepten Ordnung aud, und terden says
perbeln genannt k
: i
o, = HE
und L ?
toe enn-aber » negativ ift, fo wird, e5 mag x= OB -,
Bt oder = — OO genpmiuien foerpen - — BX T ¥XX mqatm i
abur und folglich die Applicate y imaginar, Bep diefen frums §L '
el men Sinien fann alfe’ weder die Abfiiffe noch die U ;::Elmrc §
l unendlich werden, und ed giebt baher ben ifinen Feine g _
hal ofyne Eade fortlaufende Schentel, fondern die gange Cure [
a e ift in einem endlichen und beftimmten Roume enthalten. o
Vi Diefe At der Linfen der jwepten O:dpung nennt man 4
e elipfen, mnd ihre Natue wird b_urd} die Gleichung
rire; b g%t yxx beftimmt, wenn ¥ cine negative Srofe ift.
e 5. 136,
0 :
vie Da det MWerth oen v, je nacdhdem derfelbe pofitiv ober
o negativ ift, einen folden Cinfiuf auf die Defdbaffenheit
e der finfen der pwepten Orbnung hat, daf daber jtven gany
von einander verf{thicdene Arten entfiehen: fo twitd aud
vie aug }'V = & ¥ Ax F yxx-entfprinaende Cupve, twenn
v.=o0 gefest tird, '"-‘:a alfo einen zmwifchen dem pofitiven
i upb bchr:' negativen mitten inne Iwmen‘wn 5}3»*!;, befommt, :i
i eine i":.Q_n\rdga_trum soifben Dey \ bel nd r-:r.@:-il;‘-!'c ‘
i feon. -'-.ffi van neant fie Parabel, uad ihre f,-?.-z: wied alfo Bl
i bmr:b die Gicihung yy =« ¥ ax beftimmt. .*h?cf ift es E i
i gleich, ob :'3 eine pv‘ittm}, odep e :Lf.h cqative Gedge bebeus ‘#
¢ tet bmfn L-'ii’. frum:n:"ﬂm ie Bletbt -‘:L‘Ia_‘m:k , toenn nian eud s
i ¥ negatio nimmt, - I8{rd nun 2 pofitie genommen, o failt :;
& 3 in ;

e S




102 Swenteds Bud, Sedates Capitel,

in dic Yugen, dofi die Applicate v, filt x=%Co, =% o0,
fiir x = — oo aber imagindr ift, (?_E:Z hat alfo die Pares
bel gwen ohne Ende fortlaufende Schent . abev nidl
mebrere,

§. 137,

ﬁ'ﬂir baben alfo. drep wefentiich von einandes berfdbie
vene Arten von Linfen der pwenten Dednung, und jwari
n l*i}mg ber “ohne €nde fortfaufenden Gchenful,
Clilipfe hat beraleichen gar nidbe, fonderi ift in einem ends

e ¥ y11m fy slg o a9
Hidben RNaume entatten.  Die Parabel hai deven Atoel;

Die

1 4 .. £
T oy o [ LR A o Exd & 4e : 3 k 4
uno die Hoperbel viere, Da Wit nun‘in o vecherachens
Fanttel Bip alfaariaing o el TR AR R S
den Eapitel Bic allgemeinen Gigenfchaften tey Kegelfehnitte
B P g ~ \
b{fr -r-’::-\_r baben, ﬁ« Iﬂns:op miy E !w-.r kh [‘.:Tf’}".f'f_‘ra": Eiaom

b
fcbaften einer jeden %t Pennen 3 fernen fuchen,

& 138
MWie wolfen pon der lipfe anfangen, deren Gleichung
YY =271 6x —yxxift, fo daft dic Abfeifien auf ecinem
rechfminfligen Durdhmefier genommen twerden,  Gnifepnt
&y Mo ,1 1 &~ 4
man abee ben Anfanaépunft der dbfeiffen, da man dew

; A
felben annchmen fas 1, 0o man will, um — ; o befomnit

Ay
-

man detraug die ﬁfﬁft‘f‘:ii:!q YY=e&—yxx, 1o dop ‘Tf{;c*gfp.ni’igk
punfe der Abifen in den Mittelpuntt der Fignp fallt,
[§ 109.1 } JMun fen, Fig. 31, € dep Mittctpunfe, und

blivinfliges Durdmeffer, fo it Cp = x, unb

PM=y 8w affo.y =0, mwennman x — = ‘f i

Flt-..L-.\n——--

i i¥ My 1o b 1 % - i v
mormt, wnd wenn x diefe G A = o T Sbets
5 2

fhreitet, fo toigd y imaginde p Tooraus erhelict, daf die
gange

T
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Bon den Neten et finien der gwenten Oebnung. 103
gange €urve groifthen diefen Grengen liegt. €8 ift folglich
CA:CB:{i; CD=CE=yfit x=o0=V «

¥
Man fege CA = CB=a, und die Halbe juachorige Age

==hb :
. CD=CE=b, foifta=bb, unwz;, und Dicd

gicht fize die Cllipfe Die Bleichung
bbxx  bb
h— —— = — (a2 — X%k
ad aa

§. 139.

$henn Die au cinander gehdrigen Dalbaren a und b
einander gleich toecden, o pecmwandelt fich die Gllipfe, etk
alsdann yy =aa — xx, oder yy 't xx=aa, ineinen
Qreis. B¢ rird pemiich in dicfem Falle CM= v (xx vy =1,
fo daf alfe Punfie ver frnmmen Yinte M ven dem Thits
tefpunfte gleich weit abftehen, und bies ift Die @igenfehaft
ded Rueifed. Wenn aber a und b ungleicd find, fo wisd
die Guroe 1analich, toeil alddann entroeder AB grifies ald
DE, ober DE grofier el AB it. D indefi Die ju etnanz
der gehdrigen Ypen AB und DE mit einander verwedhfelt
soerden Eonnen, und e8 gleichoiel ift, auf roelder man vie
pfciffen mehmen will, fo mag AR die qrdfere e, oder
a grofier a8 b fepn, Jtimmt man auf diefer Age CF =
C€G == Y (aa—bb), fo reecden Fund G bie Brennpunfte
der Gilipie, und der Halbe 51':;1.mmctcr derfelben, obder Die
in cinem pon Ben Buennpuniten fenfrecht ervichicte Apptia

-

B

1) ) =
care == ~= [§,128,129.]

&
§. RO

Bicht man: nach {rgend einem Punlie dev Gurpe M ausé

den bepden Brennpunfien die geraben finiep B M und GM,

© 4 fo
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104 Jueyted BVud), Sedates Capitel,

: CF.CR
fo ift, aus [§.128,] FM = AC . o
Xy (aa— bbh) XV (aa —bh)
e s -—--j-uw, und GM=a % L.E:i._ il
a a

folglich FM + GM = 2a.  9Benn man alfo aus bendy

Brennpunften einer Gl 1' fe nach einem Punfee ihred

fangs M jroen gerade ©Gnjen FM u nd GM jicht, fo ift M

Cumme derfelben allegeit dev grégern Ape AB =21 gl '
Dies ift cine Haupteigenfchaft dep Ellipfe, und man-fon

daraus jugleich eine {eichte mechanifche in]‘l,r-."* 1géal
Detfelben berleiten,

§. 141,
feat man durdh M die Zangente TMe, und verlange
fie, bisjie die My ren in T und ¢ febneidet, fo ift, aug §el1b
) aa
CP CA = :CT; folghib CT = ==
x®
und anf eine &hnliche Aet, menn man die Coordinaten vt
echielt,

hb
Ct = —,
:  §
Dieraus ergicht fich
aa 4aa
2 g e =Xy T e — VY'(aa — bk und
X X &
TA S 2 a:
» }: :
und.ed ift a'fo 't
T - caayy % _"i}}’ )
: x bb — L“D‘El[&a XX .*’—' _'5 535
T.H r ':,1"-(1}4\&{-}-'34 w
BV PM24TP2) — 2 ferner
bbx
bl )
i."il'ré‘.CT\«I :-} J}—:t ﬁn_crﬂi—-——-—.— -._.]_,hi e ﬂnh
aay v b4xx -+ I adyy)

eoh
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aay PM
s [oeil tang, CTM = —,
Vot b4>m{ + a4yy) TP

PM TP
TM = —, und cof M = —ift]. Wenn man
fin. CTM = und cof, CT M; TH tft]

col CTM

[

paber aus A die finfe AV fenfredht auf bie Ape errichtet,
and in diefem Falle ift AV jugleich cine Tangente et

Gurve [§.129]; fo it

AV [= AT, tang. (_,T'l,,ﬂ-—‘!(ﬂ‘_"_x_) bbx bb(a—-—x]

X aay = &y
by - _F*l:_“; teil ay = bV (aa—xx) =bv ' a—x)(atx)
ift §. 138.
§. 132,
D TF = aa —xy (aa —'bb)t S dary gthRAL e

X
a3 — xvV (aa—Dbb

) ;
¢ § 1405 foifp
TF.: FM = a : x.

aa F xvV (aa — hb)

X

a

@ben fo it GT[=CT f €G] =

Tx+ (aa—bb
§:3141. 129, yMMdGM = saraw faar )\‘»mo alfoaud
a
GT ;: GM = a 1 X3}
und folalich
TFsFM = GT 2+ GM,

€3 ift aber
TEF FM = fin. FMT: fin. CTM, und
GT :GM = fin.GM¢t : in, CTM; folglich
fin. FMT = fin. GM¢, und aljo auch EMT = G Mt.
Shennt man daber aug den beyden Brennpunften einer €L

l’lP‘:'E nad) ivgend einem Punfte M ihred Ninfangs jwen ae
& 3 rade

i

g T S s TR T e
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tabe Linien gicht, fo find diefe Linfen gegen die durch M o
feate Tangente unter gleichen Winfeln geneigt, und diedi il
bie Daupteigenfchaft der Brenn ipunfie,

8
§- 143 “
s DAGT; CM.==a ; %, §. 142, UMD CT = 2>, ¢t .
i ST g
' fo ift aud ,
. CT:CA=a:x, ualloGT: GM=cCT :Chp |
:_' Jieht man dafier aus C die gerade Yinic €S, weide b
;; Sanaente in'S b ecgegnet, mit G M pas allel, fo ift CS = 1
i CA==a, und ehen fo die Linie, dic aug C parallel mi (
' FM b8 jur Tangente gejogen toivd, = CA =a, [weil aud
- FI: M= G6T: GM = a:x = CT ; CA ift]. f
ferner TM = {}-gj{ Y (béxx = a4yy) [§. 141], unl j
j-l aayy=aabb— bbxx ift, [§.138,] foift ]

TM-#E}L V (a4 — xx( (aa — bb));

%
1
-y
;
5
.
:
:

— [ ag —
UM B FT, 6T = &8 X3 2 —bb)
XX

TM = -3"- VFT.6T.

» §. 142, aud

Hlevaus evgiebt ih, Da TG : TC = TM TS, und alb

T 1_'(:1 d i i
3.0 ————
I'G
e 0:CT FT grCTIET yy-CT.FT,
St h GT, bV FL.OT ™ Bb.TH
v.28yy QT.yy _
M PR il — Y] ift, [ -
bbx bh [§ 14%,] fo tird
* pi-q..-\ P'—.!.r‘l PT ‘\ [-
Fepsm o e—— o UHD a]f;
T une aljo

t PT = FT: TS, und die Dee necfe TMP und TES
.z_irc.sabgs abnlich, und fol glih Fs

A

§¢ 144‘-
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§.  Id4
gBenn alfo aus dem einen Brennpuntie F nach dec Tanz
gente eine fenfrecddte inie FS gejogen, und der Punft S
mit dem ittelpunfte C durch eine gerade Linie verfnipft
with: fo ift diefe gerade inie CS allejeit Der halben grofen
e AC = a gleich, Da fevner TM:y==TF :F§, {0

}oTE__ - b.TF ET
iRFS—=1—ie = ——— =by — olafi
BES =505 = Fror— oY o oue

GT  ET = GM :FM = CD2 ';: FS23
und da fidh auf eine ahnliche vt ergiebt, daf die qud dem
andeen Beennpunfte nad der Tangente gejogene fenfrechte

o £ G T o o :
inte=b Vv = ift, foift die Halbe fleine Ape CD =1

die mittlere Proportionallinie ywifhen dicfen bepden Pervz
pendifein. Sicht man gun audh aus C die Yinie CQ fenf:
recht auf die Tangente, fo ift Y : FS == CT : CQ; folglich

b.CT bx: €T E
CQ=— == ) = ————— WY
T YFT.GT  avEM.GM VvEM.GM
b L] C ‘I\_" ~r iy .
0 —FS= e — CX, toenn FX mit Der Tans
W iyl
gente parallel gegogen tordem.  Hievaus ergicht fih
L.ET
CQ—CX = ————
9 V- ETLGT
B. TG
CQop C X ?ﬁﬁ und tﬂﬁﬂf
N a

€CQ2 — X2 =5b, Mmd CX =v (€Q2 — bb);
twornach man, twenn bie fleine pe gegeden iff, in
der fenfrechten finic. CQ den Punft X findet, der fo Deg
fbaffen ift, vaft eine aus ihm auf CQ fenfredt evcichiete
inie durcdh den Drennpunft F geht.

Y @8 ift nemlich FT : FM =a:x, und GT: GM==a : %
§, 142 und folglish FT. GT 1 FM. GM=aa s xx, « Daber
aliey
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aa.EM.GM e
TR und v FT.GT:

i FT.CT=

a
— Y FM.GM,

§. 145,

Naddem wiv diefe igenfchaften der Bres mpunfel
fracbtet haben, fo wollen i unfer Hugenmerk ouf il
jmwen ju einander gehdrige Durdbmeifor vidvten. Nunt
CM ein Halbmeffer; deflen’ jugehdriger Halbmeffer qefu
Den wied, wenn man and dem Mittelpunfte C mit bk
Lanaente TM die Linie CK parallel stebt. - @38 fen ol
CM=p, CKk= q, und det Winfel MCK =CMT =
oo Denn juvdrderft
Tqq==aa ¥bb, [§ 119,] und jweytens

Pq. in.s = abift §, 115,

PP

d'?"\\‘\ t

' aa—bb)xx
pp:xx‘}'}-'y:bb'}*{ = X\, und
2

a—Dbb)xx
g :aa‘f‘bhﬂp#:aa——(“ - =
aa

FM.GM, und chen fo

P i - d Il}
semee i, 0 CQ = ————— 76 raq ]
_\r.- L‘ ."\.I G _‘\'I Y "":‘4.’_,
: X & AR ab
{in.CMQ = fin. s || = =, md
h iy, pY FM.GM
}1 23 vV

TM:Thes =X FT.GT: L= [ 143 und 1412
| 4 ve it

i 2§ 1 }" & )
v FM.GM: = Rlomer?. 3. §.144] = CK CR;

folalich Liveil VEM. G M = g =CK ijt,]
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 GT= ay i 4 TR e ki ot :
I CF\:%; und KR = :L—”‘,-: alfo CR, KR [=xy] =

CP.PM. HKernev ift

b b
fini FM §-as —— — == — *¥){
1IN “f (J :.\l !l'li q
1y —bbh) .
ANBy vy —CP = — Rt Fat 5 =hb
\Ete unb da x=Ct1 f, R taus pp=>bb ¥t
uf jo (aa | XX =52
'.?mp 1 o -““_'l";-' e poen ]
aefis by (: ppj
F e B = L vy
(IR unb‘ PM= ';.'F|ﬂg1_bb‘) [Gllg PP XX T YYr
9 08 tenn man anftatt xx dag Quabrat Des fo cben gefundenen
=t Werthes von x feit,] desgleicken
a v ( 2
ay (aa —pp) ajy
CR== —— [aus LR = — uad dem pors
1§ : V!-l._dcl —_ bu) te B .
her gefundenen SBerthe von y] und
biv pp—Dbb) bx
KR = i —, [aU8 KR = — und tem bot:
\(_\u o= b b,J ad
bin gefundenen Westhe vorn x]: {o ift, twoeil tang. ACM = }:,
X
% 2] \"X
tang. 2ACM = ———o l L Ted B, “+ ) Lgp SS 249
BEY Y
, 2aby Tl—pb){pp—bb) 5
peehundeén mit §.234] = ——-—— ——— 2, @8
L 234! (aa tbb)pp — 2aabb
ift aber ab = 5q.linisy ad ¥ bb =pp ¥ qgq; und
) Y (aa — pp) (pp — bb) = — pq.cofis *¥), und das
hev alfo
: -— fin.a:
4 tang,. sACM = qq_ll.__g :
PP T qg«coi2s
i eil ber Cofinus von snegativift.  Endlich ife
| AP
CR2=mMT,M¢ ***), mmd MV=gqy — 2o und
ch

AY
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AV =}h v’“ et *H’.—a‘.-a':}; ‘."Ili":‘
AV
Bteht man dake
cinander parallc

LY = b= BE - BF,
die Linten AM und EX, fo find diefdh

— e

L]

s il 5 e ; a4y
) Esifi nemlih KR ==/ (CK2—=CR2 )= v (qq— -
Db
bbxx _ (aa—bb)xx - aapy
——y Wil qg=aa — ——v——, junb —=]
. dd L]

da—xx; § 138, iff.

TE) Dein o8 iff i FMS = — = = = i

FM b

GM~ Y FM.GM

) Weil (aa — Pp) (pp — bb) == (aa } bb) p2—ph

T el T F —|'
aabbh = (p2 t q2)p2 — p4 — P2 q2 fin, s8¢
s :
P*q21~—{in.s2) = p2 q2 cof.s2 fi.

TEEE) €8 ift femlich MT : PM = CK : KR, urid Mt - P2
TM:TP==CK: CR, alfo MT.M¢t : PM.CPs
CK2 :KR.CR; aler CP.PM = CR.K R, wieh
vorher betwizfen worben,

ke ke i p-CE{ |{c_“r.|I

WIERE) Denn o3 MY = ——— — 3\ 7 7
CR ay:b

q(a—x) a—x a—

—_— SR i wie A .:f .I"-—"I'-"

Vi@aa —xx) qrﬁ'}:::' G ath

§ 141,

§. 146,
Da pq.fins=ah ift {§.145,] fo ift p q grdfer alg 25
ij”b Papptgqs=aatbh ift; fo ift der Unterfeied v
1den pund q fleiner qfg swifden a und b, und alfo MW

witter allen gu einanber geforigen Durdmefern die red!
it
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tinfligen am meiften von einander in Unfehung der Grife
unterfdieden. €4 roird daber audh unPaar gleide 3 elrts
ander aehbrige Durdpmefier geben; und um fie ju finden,

fep g =p. Ulstaan it 2pp == aa T bb; p=q =
aa4bb ab 2ab _ —aa }+ bb
N e—— s =)= ‘eofisss —————

1 1. P
pq 2a T bb aa f bb

und daber twitd ins 2 s=Vv — — und eofl § s =
da'rbb

bT

= tang: CEB, und
aa Tbb = .

L.—jr:a

2 ; d
MCK =2CEB = AEB., - Ketner iff CP = 7o und

b ; : i :
PM = 7 *), unb die ju cinander gehdrigen aleichen Halbs
meffer CM, CK {ind alfo den Sefhnen AE unb BE parallel *¥),

ay (pp —bh)

*) €8 it CP= -, wegin CP =

i
V2 _ v (aa — bb) '
a bb b :
pp =~ = 22102 —, o wie' PM = — , wegen PM =3
2 Y 2
by (aa~—pp) Wi __aaktbb
Vi(aa—bb) L
CP 9
¥ Dain baﬁ 2 l; = tang.%s = tang. CMP, und
MPC = R ifty {o it MCE # CEA =2R, unbd aifo CM
parvalizi AE,
§e 147,

Wenn man die Abfiffen vom Scheitel A an rednet,
gnd AP=x, PM =y nimmt: fo echalt man, da in dies
fem Falle a — x ift, was vorher x war, die Bleichung

'bb abb bb

1= — Qax—xx)= R — %%
{ a_a.( ) 3 Gl

08
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e

2
ey 'FH::E-'E

i

) ] v e be Y iy
too tn die Augen falit, daf — der Patameter et Sl
d

! _ -
i'- ift, §. 129, €6 fep dev Halbe Parameter, oder die i 9
5% cate in dem Drennpunfte == ¢, und die Entfernung f
Brennpuntts vom Scheitel AF = d; fo ift :

bb

— =c, *.Iilba-——*,‘"(sa—bbf:d:.‘::a-—f'(aa—-at' v
und daher
gad—dd=ac mda== —-
SHicraus evgicdt fich

bie Gleichung der Gllipfe fir redhtvinflige Coordinat

: e R b
oenn Die Abfciffen anf der Hauptage AB vom- & dheitil! :

e M , {
an genomnien tetden.  Man erhdlt diefelbe aus. dom W p
ftande des Brennpunfis vom Gdcitel AF =d. und 't n

balben Parametes c; toobep indeff ju mecfen ift, dah 2

! Tt e - l'_',id
smmee groger als ¢ fepn muff, weil AC=a = — —, i
2 =L
= c s 4
CD=b=dv —s it
2d—¢ fi
i
0. 148, i
Wenn alfo 2d = ¢ ift, fo ift yy =2 ex, und bied iff bt
Gleidiung fir die Paradel; denn die BGleichung yy = a 4%
§. 136 ictd auf diefe gorm gebracht, wenn man den I
'.:;‘. % € .Y 5 r : ﬂ
fang dee Abfciffen um - perdnbect. € fep alfo Fig, 3 :

MAN eine Patabel, deren Natur fir AP—x und PM =y
bucd ble Gleichiing vy = 2 cx ausaedrickt iverde, it
ljtev Abftanddes Brennpuntis vom Scheitel AF = d =40

ol

i
f
X
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SBon den Arten der finten dber jwenten Ordnung. 113

der: halbe. Pavameter FH = ¢, und allenthalben P M2

pFH.AP, {o daf alfo die Applicaten PM und P<N mit dev
AUbfetffe AP ohne Ende wadyen, und I‘h .‘fd toe i1 d u
bepdent Sclten der-Ype ofine Ende fort verbreitet, Wenn
man aber x negatio nimmt, fo twicd b t‘;;:.,lc te imagi:

nar, und fenfeit A nadp T jucift alfo ficdits von dev Curve,

: §. 149

Da die Gleichung fire die Elipfe in cine Gleichung fig
bieParabel vermandelt witd, wennman 2d = ¢ fegt: o
fann man die Pavabel ald cine Ellipfe, deven grofie Halbhs

dd e e
O 2 == —— unendlich ift, beteachten ; und ¢s laft fid
Daher alled, toad voft der Elipfe gefagt toorden ift, auf
Die Pavabel antwenden, toenn man a = fet,  Da nun”
AF=#%+¢, uid alfo ' FP = x — Zc ift, fo-toird, wenn
man-aus dem Brennpunfte Fad ivgend einem Punfte dee
€urbe M Die gevabe Linie FM jieht,

FM2 = xx—cxT fccT yy =xx %t cx¥t §cs
und folglich
FM=ixp e = AP PAE,

teldyes. die: Haupteigenfchaft des %rennpunl’tﬁ ber Pas
vabel it

, 8. 150
Da die Parabel and'der Cllipfe entfteht, wenn man die
grofieye =00 fesits fo wollen” roiv die Parabel als eine .
Ellipfe anfefien, Ddeven haibe Ype AC =2 unendlich grof
ift, fo daf alfo dDer Mittelpunft C unendlick teit bon A abs
fieht.  Rieht man nun durch M die Tangente M T, toeldhe.
i’“*%{&‘e in T Degeanet; fo toitd, DaCP:CA=CA:CT
Kulevs®inkin 0, 2mald.UnendlILD, H §, 141,
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114 . - 3wentes Bud, @cd)étes Capitel,

§omgr.ud CP=a — x ift, cT = _a_a_” und alf

€ X

ax , i
AT = =———, Weil aber a= 00 » fo verfehmindet x day
a—X

gegen, und ed wird dafer ae—x=a, ynd AT — x — AP,

t . iy = dX
Dies L3t fich audh avf diefe Vet darthun: E8ift AT :;—x
. XX ; E
oDt AT = x F - Da nun bier der Nenner bl
an-q.-_

Bruds eine unendlich grofe, der Sahler aber eine endlide
Gedie ift, fo verfdmwindet dep Bruch, und e ift Dahe
AT =AP = x

§ 151,

Wenn man daber qus dem Punfte M nach dem unendy
lich toeit entfecnten Mittelpuntte der Parabel © Die gerale
finie M C jieht, toelhe wegen der unendlichen Entfernung
bes Punfts C der Ape A C parallel ird : fo ift audh dief
Einte MC ein Durchmefier, der alle der angente M T po
rvallele Sebnen in jroey gleiche Zheile theifet. MWird 3. B
die Sehne oder Ordinate mn dep Zangente MT paralld
geogen, fo toird fie pon dem Durdmefec Mp in p Halbirel
C8 ift daber eine jede in einer Parabel mit er Ape parallel
gegogene gerade Linie cin fhiefmintliger Durdymeffer, D
mit wir die Natue diefer Durdymefler Fennen fernern fo fey
Mp=t, pm =1, und m'sraug m auf dec Ape fenfredt,
Dann ift, da PT = 2%, UMD MT = v (4xx % 2cx) iff

V@xxtocex):ax =pm:ps, und
V (4xx F2cx) : Vacx — pm : ms; folglidy

S 2x1u ‘f' oy a
P V(dxxtacyg) — B ax e’ I
1
MEES Uy —
‘-r"“,fc baher

Ar
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allo ﬁ;:x-i-t-i*uw,f"z—:-;-::,ullbmrzfzcx%u\f—f:f—é
< Das Da aber
mr2 = 2¢.Ar [rweil allenthalben PM2 =2FH. AP,

::;P' §. 148] fo ift
5 acx I-zcux”g—{-%;ff_&:zcx'fﬂct‘f
e 2cuy = x—,. und alfo
fiche B XS
alit yn=2at(zx+c)=4FM.t, oder pm2=4¢FM.Mp.

1 Ferner it

AF
ﬁn.mps{:‘-‘ ]“"" {zx-}-c Wr";“";
- o

9::£ col mps[= n?f:]_{“x'f_: -f
ang alfo
iefe fio%m pse= ?-f-?—i}—{ Ay J—-— = fin. MFP,
pﬂ; nx -i- C i\
%, and folglich der Winfel mps = MTP = i MFr.
I:::I §oo 187,
e Dy MF== AP+ AF, und AP =AT ift, [§. 149 und
N 150,] fo it FM==F T, und aljo dag Dreyed MF T gleichs
fey fcbenflig, und MFr = 2 MTA, fo iic wic folcdhes cben
t, gefunden baben. Da ferner MT =2y xxf §¢),
if, foit MT =2y AP.FM, unb wenn man duher aus dent

| Brennpunfte F nach der Tangente die Pevpendifulackinie
l FS jieht, fo ift

MS=ST =y AP.FM= v AT.TF; und folglih
Ay ST S TR
Hievaus erhellet, daf der Punft S tn der Linie AS fenn
wird, die in A auf dev Npe fenfeehs fieht, @8 ift aber
I : Ha AS
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4

AS=3PM- AS: TS = AF L ES: und
FS= " AF . FM [toctf FS2 == AF.:FT, und 5T — FM ift)
alfo FS e mitrlcre Sroportiallinie pwifden AF uid Fm
Uebirdled oft
AS ¢ ME = AS TS 2"ES :;H:‘,f‘ﬁl: FM
[m- FS 2= VAF. EMY
Crrichtet man aus M fenfredht ouf die Langente tie gerabe
Em'* MW, mmc vie Nre in W ﬂbne,t}er o ift
B PM : PW, oder
2% tVdex = Yoex : PW, wnd alfe
PW = &3 -
odet bag Stick der Hee Py, ‘=?'-'"’-:E‘c£i ptoifchen der Applis
cate PM uid der Peroenditnidil finie MW liegt, bat eine
beftdndige Girdfe, und it dem fm!aen Pavameter oder det
Applicate F B gleich, Enbdlich ift
EW &= FT=F M, unb MW = o v AF.EM. | — 2 F§]

§. 153

5‘“3?1: Ponmen nunmehe sur Hisperbe!, der ét Natur dutd
bte (.&‘ |¢.' uiig

YY == at 8x Faxx
beftimmt witd, wonn x yin y Yetwinklige Coordinated
bedcuten. " Werdiidert man ten Anfangsptinet dop Abfciffen
fim ;; fo echait man dataus Uie {;%iiréii;-itirg
Yy o= f XK,

wobeh der Unfand@punts dep Abfeiffen mit dens *“r%rfeIpsmf‘t
€ jufammen falle, (g, 1€9. 110 ] E8 muf ape bier ¥ eine
pofitice Groge feon, §.134, « Bingegen fann pofitip oder
negativ. aenoninen werden s benn berivedialt man die Gos
ordinaten x unp ¥ 10 wird qug einem pofitiven » ein nes
aatives, und aus einvm Hegativen ein pofitives, * ©g fep
alfo = negatib, und folglich

vy




SGon ben Arten der finien der zroenten Otdnung, 11y

Yy = XX — ¢,

ift wo fogleich in die Yugen falit, daf y storvmal = o foird,

o <] o
einmal, tenn x =% v — undjmeptens wenn xe= —y — |

¥ v
M ift, IBird alio, Fia. 27, C nm SRitrelpunfte angenommen
M W, - N R ARS. 33 1 L &
L

und find A und B.Die Punite, wo die Are von-der Curve

e gefcbnitten witd: fo ift, wennmaCA =CB = a feit,

a =V unda==yaa, und daher VY =yXX%—yaa,
¥

So fange alfv v?rf"ifins‘r ift als a2, fo langeift die ‘“Hp"r:*r'
imm_ﬂ!w-.i, daf Daher su der gamgen Mpe AB-foin ThHei dey
is Guroe aehdrt: hw'm aber % avdfier ald g.a tir, fo wadim
e & die }‘!*; caten il den t-imc!_i,'?-'s‘ phae Eabes und e hat
{ daber Ddie {-f?"‘*--"‘hci picr phne Ende. fortlaufénde und

einander gleiche und ahnlice Shen el AL, Al, BR, Bk
] wellped tasd f‘c,d iptfenpgcichen dec -,‘i) pperbeln ift.

Ve TR

) Meil vy = — yaa ift, oom x = o witd, {o hat die
Hoppetbel 11Dt {0 wie die Elipfe ehne gugehoriye dre, ing
dem die HUpplicate in dem ',‘%ji-i'ti-t-‘_t\'-m?t.= ¢ imaginag it G3

ift aljo die mgehorige Are eine imeginare Groke, welde
man, um eine Achnlichfeit mit dev Ellipfe gu erholien,

: 2 bh
== bv"—1 fctien Bann, fo daff yaa = bhb, und y = —
5 dd

itd. Sent map nunmehe die AGKIFe CP = x und die
bb
Applicate PM =y, fooid yy = — {xn ~=a4a), und es

1
T}ID s

wird daher die Bleidung fire die Eliple vy = — (aa—x%)

in die Gleichung fur die Huperbel vertvandelt, wenn man
=Dbb anftart bb fept.  egen diefer Ueheveinfiimmung
| D3 . lagt
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136t fich dag, wag bidhet von der Ellipfe gefagt morden if,
fehr leicht anf die Hoperbel antwenden, Suvordecit ift der
Abjtand der Brennpuntte vom Mittelpunfte, der fite die
Ellipfe = v~ aa—bb) war, fiir dic Hoperbel =y (aatbb)=
CF=CG. $Heraus craicht jidh "
FP=x—v(aa }bb) umdGP = x v (aa ¥ bb);

b{ L # 4
and da'yy = — bbh § —-;]i—x- ift, fo wird .
|

b
FM'—':w’iaa'I‘xx*l'hz?— — 23y (aa ¥ bb) =

Ses :
o S el (a; : h-—-) — a, und

= bbxx
GM =V (22 xx % -;-;1-‘ t2xv (az ¥ bb)) =
__ XV (aat+bb: .

_'i‘a-u

——

a
Sieht man daber aud den bepden Lrennpunfen ¥ und 6

nad cinem Puafre M in der Curve die getaden Yinie; FM
und GM, foift

TSP P CP.CF
FMTAC= e, M GM—AC = “-"-—'E"r und
AC AC

die Diffcreny diefer depden finten GM — FM = 2AC
So wie alfo bey Per Ellipfe die Summe Diefer bepden

$inien, o ift bep Der Doperbel dig Differen; berjelben
der Are AB gleich,

§. 155,
: Dieraud @it i audy die Sage ber Tangente MT ber
fimmen.  Denn da in allen finien Der gwepten Orbnung

; 2 : _ : aa
CP:iCA=CA: CTift, §. 118, woraus fich CT:-;

XL
U PT = --—-—--a-i:::: ey Y

X b r S-141, ergichts fo witd
Mt
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MT [=y PM32 £ PT2)] = h—‘é-; V-(bax2 + ady2) =

2 v i aaxx+bbxx — a4),

11}.

: bb s =
weil y2 = — (xx — aa) ift. €8 ift aber

T Cgaxx f bbxx —ad “heidiie
FM.GM = - + § 154, tolglich

ad

ay
MT = —+ FM.GAM.
bx

Keener ift
_ aa aa
FT=V (aatbb)— ;,uanT:v"(aa-}bb)f —

folglich
FT:FM = a:x, b GT : GM =a: x, tootaus

FT:GT = FM : GM folgt; und diefe Proportion

~ 3eigt an, daf der Winfel FM G von der Tangente in jtoey

gleiche Sheile getheilt witd, und FMT =GMT ift. IWird
aber die finie CM verlangert, fo ift fie ein fchiefwinf-
liger Durchmeffer, der alie mit MT parallel gejogene Orz
Dinaten in jwep gleiche Theile theilet. [Man vergleiche
mit diefen §. den 141 und rgq2ften),

§. 156,

Sicht man aus dem Snittelpunfte C die gerade Linie CQ
auf die Tangente fenfredht, fo mwird :
ek ==—CT" " TO

ohee
aX = 43ayy 42 1
ey 'f_ i:‘fitrM -. [ el B e L
bx ! % bbx X 1Q,

und
H 4 TM™
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TM : PM = CT: €Q, ober ;—}1 V' FM.GM:
o

.y:
aa .
At CQy §. 1553 und alfo
a3y [
P b & S oscrnalh
bx v FM. GM unb CQ"*{FM G M Sl me

eben fo aus dem Brennpunfee F die finie FS fenPrecht i
bie Tangente, fo witd TM: BT — FT: TS ober
ay

== RN GRS RS RS Ra
7 el o % Al TS, und

TM:PM=°FT : FS, ober

a

&S a.FM
»/‘1 M.GM iy = - ES §oxs55 und dafer
; yFM A
TH = ij---: 1 —— —— D FS = _.bz:é_!_m.. :
x M. GM Vv EM,GM

fo wie, mwenn man ausg bem anbern Drennpunf te Die ini
Gs fenfredht auf die 3

<angente fallt,

e aay.GM 0
Ts = - VEM ¢ ; Unb G g = -b_’f M
:: 1.GM’ Y EM.GCM

wird. Hieraud er halt man

4
TS Too 221Y aa(:ﬂ:—wﬂtﬂ_ v
bbxx Tl by + BT,

A X
- 3 ey ey Pt =
T(] . A E — J.) Il

t T3 wnd FG.Gs = b,
Da feriter QS = Qg tt, foift

= o)

T
Gs 101 ~
2 2bx v F M G u} n/-r'ki GM §

o e
e i

H___c‘ﬂ\’-'u"!“*G'»I) '1;\1' “aaf bb)

. ‘___.._____.___.__

=08, (mif FM p oM — 2XV G@a ¥ bb).. - :
und Hieraus fliofit

CS?:CQE’%‘QSJ aaha & 'i-ﬁ-:,*:,: ‘J.'a:_!?)[']}r}fﬂ

bb.FM.: 6 M

aabé




£ mas

Ll
)t

i

Cini

und

A

Bon den Artent ber Sinten dey ywenten Oebnung, 12x

aahd ¥ (aathbh L'bn\\—a'lbhj (nﬂi-bn):\x-——a‘*
bb FM,GM z FM.GM

=S aadt)

&8 ift alfo auch Biecr, tofe in der Ellipfe, bte gerade finie
CS = at=="CA, Weiter ift

.?X\"-(Ra‘f' bb)
CQ'F FS = — i
Ql '1\" t'f'vi G‘\i

und alfo

bbxx (aa t bb)—adb2
& R e g cetB ke S AR =bh.
(CQLFS) R aa.FM.GM
Wenn man daher aug F die Yinte F X der Tangente parallel
pieht, und diefelbe die fenfrechte Linic CQin X fchneidets:

fo ift

CX = Y (bbh T CQ2);

eine @igenfchaft, von tweldber wir bey dev Ellipfe eine alns
liche gehabt haben, §. r44.

*) Man Pann Bier auch folgenden Gang nehmen. E3 ift
aabb _aayy aa +bb

CS2=CQ2 4 QS= S L
) F‘\‘ GM bb FM.GM

a?!h (xx——-:{a (aa+bb) 3 ,133‘,:}:
- — ; e —— =
= FM.GM* FM.GM b
(aa Tbhb)xx—a4
,_l. ‘lv * » @‘ i ¢ n r
xx—aaift §, 154 ied giebt ferder g

weil (xx — aa)(aa + bb) = (aat bb) xx—a4 —aabb,
(aa ¥bb)xx—ga4

&
und dad Whrige folat, weil FM.GM= =

it §. 174

8. I57.

Mann man in den Scheifelpunften A und B auf bev
Ure fenfrochte Sinien evvichset, wnd felbige nevlangert, bis
| D5 - fie
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fie der Tangente tn vV und v begegnen: fo toird, teil AT

: A
SEAE- a(x Pa
a"‘“——*—'—(x 2 » BT= —————T ) » UND PT : PM = AT : AVz

TN
A0
="V =

f BT : Bv ift, D)
} bbix — I‘li
AV 22 2); TR LG O ; alfo
&3 ay ay u
= b4 xx — a3) f
il A 1?"- B — e — == FF‘I'. T 3a * )
_| v aaiy bb 0. G§ § 156 ¢
Auferdem ijt auch b
E FT-TM = AT : TV.= BT Tv; unbd folglig. ¢
# b : .
g VRN Tr =210 oy ¢
E* xr of 4
& dafer denn ¢
1
G e Tv:: —-FM.GM=FT.GT, {well-—FM- g

=
i
s
-
W
I.
4

[ %

d
FT, und T OM=GTift§ 142].

ﬁ‘ ISSa i

aa ,
DACT = 7 W6 141, fo muf T, oder dag &l

Der Ape ywifchen der Zangente und dem Mitrelpuntre deft
Fleiner feon, je grdfer x genommen wird, und aljo M
Zangente, twenn die Curpe ing unendliche fortgezogen too
ven, durd den WMittelpunte £gehen, und CT = o merdi

PM
Weil nun tang,. PTM —: ~-——T= : hx ;tjg][ PT=— ....._—§ 1 F‘
bbx

i &E)

b
und y = T YV (xx—aa) §. 154, fo wird, twenn x = o0

___I_jf A bbx b
T P aa = =, und die Sangente gehyt alédan

durch den Mittelpunts, ynp madt mit dev Yre den Winkd
ACD




AT=

AVe

lid
'

Stuf

Deft
y bl
ok
det

1581
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nfd

SRon ben Urten ber finten der jroenters Ordrung. 123

b, .
L A CD bdeffen Tangente = ;!fn Grrichtet man Daber ous

A fenfrecht auf die Age die gerade Qinie AD = b : fo ticd
dic Qinie CD, fo teit man fie aud verlangert, die Curve
pie fbneiden, aber ihr immer naher und nafher fommen,
und nue nadh einer unendlichen BVerlangerung mit CI jus
fammenfallen. €ben das gilt bon dem Theile Tk und dem
@denfel Bk, Sieht man auf der andern Seite unter ebenm
dem SBinkel die gerade Linie KCi, fo erveidht aud fie die
@denfel BK und Biniht anders ald nadh einer unendlicher
Berlangerung.  Decgleichen Linien nun, dencn fich eine
Gurve immee mehr und mehe ndhert, ofne fie doch ehes
al8 nach einer unendlichen BVerlangerung ju erceichen, wers
den Afymptoten aenannt, und ed {ind alfo die gevaden $i
nien 1Ck und K Ci jwey Afpmptoten der Hoperbel.

§. 159

®3 durchichnetden fih alfo die Alymptoten der Hyperbel
in dem Mittelpuntie €, und machen mit der Ape den Wins

i b A
el ACD = ACA4, dejffen Tangente = — , fo toie die Tans
a

gente Bed Doppelten Iinfeld oder tang, DCAd = —ia—t-)——

: aa—bb
[§. 249 Des 1ften B. verbunden mit §. 234]. Wenn daher
b=aift, fo ift der Winfel DCd, unter weldhem fich die
Afymototen fhneiden, ein rechtes FWinfel, und in diefem
Falle roird die Doperbel eine gleichfeitige Hyperbel genannt.
Da aber AC = a, AD=Db ift, fo it CD = Cd =
¥ (aa § bb); und wenn man daher aus dem Brennpuntie
G auf eine von den bepden Afpmptoten die Perpendifuldrs
finie G 8 heradbfallt, fo wird, weil €G =y (aa T bb).ift,
CH= AC=BCz= 1, ud GH=bh.

§. 160,
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i §. 160,

: e
Bevlangert man die OMfvinate MPN = 2 ¥ o big fitlau
Ufpmptoten-in m und n g‘;{:nci?‘ft, fo toicd

J

Pn bx

1 = Pn = —, und

Xy {aa = bb)

fmtn = e = M F AC = GM =Y

e (at
aeener ift i
¢ l) X — a1y e L
Mm =N / iINm=Mp— Ef__ﬂ TN
oy a s
Mom.Nm=Mm.Mn— bbxx e oy, = bb 3
aa '
n“";T rar S L " 1. o "';ﬁ
eil ‘aayy bxx — aabbift, §, 154; und 0l
atlnr:ti;af.&cn o
Mm.Nm= Mm.Mn = Nn,Nm= N n.Mns o
A 1
bb = AD2. Rieht man sun que M Die Vinis e
) 3 m-qus. b 1 Dlg inte Mrei Yin
2 Ufpmptote Cd parailel: fo ift fin
E 2b:Y@atbb) =Mm:mr (Mr): folglich Q.
;':. r'b X e i -L 5
mer = N{I : g \-—-———r-—j-ia_.}—._ -_(.}_-.._.]_ il b h uu-ﬂtb
h 2a D 3
i ofs
5 Cm—mr=Cr = bx ay)Vi(aa t.bb
i 2ab 4

und daraus eraisbt fich

o
3

Mr.Cr o PP3X—8ayp)Eatbb)  aatbbf @
aaabb i 4

(LT
toeil bbxx —aayy=aabhh, §. 154.

Sieht man dabher qus A die finie AE der Yfomptote 08
paraflel, fo ift &

SR o ¢ e 1 ol
SmEEE A ks

A,

AE = CE [=4Cd) =% / (a3 + bb) §, 150, und folgliy G
! Mr.Cr = AE.CE, s

weldd
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el dhes cine Haoupteigenfchafe dev, Hyperbel, in Begichung
18 mi auf dic ifpmptoten it

§. 161,

SRerden alfe, §ia 24, 1 die AbfcliTen CP = x auf t‘er eitten
o boir Ben Aipmptetsn tom Sittelpunte aug; und. bie App! iz
cafen P M = y der anbern Hfpmpiote parallet genommens
b0 ijt
: : R aa *+ bb
THOE Y X H:J:—P ’

X enn man nemlih AC=BC=a, it AD=Ad=5h

hh
&l gt oberyxe=hl, mdy= 1 eniman AE=CE=h
e :

L amimmt,  9Bird dahet x = o, fowitd y = 05, fo wie
hinwiederum y = o ift, wennx =00 genommen witd, Sickht
man dun durdd irgend einen Punft Dat(ﬁ;it‘l}; Meing gerade

Lr W tinic "OMNR, tweldbe Dee nath Eelicben m-:.bq- neft geraden

tinfe GH parallel i, und nimmt dabeh CQ = t, und
QMe= 1 ans fo-ift

Mnz

1 5 CH = : PQ30GH ;.06 = us P.M; folglich

: CH CG
PQ=— — ; ) PM= —— ., 0 v
Gy LYo URD PM St U und daber
(e CH 2o S
Y= S u, tMd x =t — 5 - u. Bringt man bitft

b § Weethe in yx =hh, fo cchalt man daraus

'cu eH.CG :
e Cd GH GH2

o0 G2 Bat alfo die Applicate u einen doppelten MWerth, henms

: i QM und QN, und die-Summe diejer beyden Werlhe
s
it

s —————————— =
ST B o

%_'.
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126 Jwented Budy, Sechates Capitel,
GH : . ;
ift Sht= QR, fo tvie dag Redted jwifchen iy
GH2

K"t Nz'__'"—_-"l hu
QM.Q CH.cG' D

§. 162,

Da olip QM + QN=QR ift, fo ift QM =1
utd QN =RM. Wenn daher die Punfre M und N§
fammenfallen, oder die finie QR die Curve beriheh
wicd fie in diefem Punfte in jwep gleidye Theile gt
Berubre nemlich XY die Hoperbel, fo liegt der Fu
cung8punft Z in der Mitte von' X Y. Wenn man Dol
aus Z vie gerade Tinie ZV der andern Afpmptote pardh
gieht: fo 1t CV.=VY, und dies fiihet auf cine fefyu feid
Art, durcd jeden Punft der Doverbel eine Tangent
legen.  Man madt nemlich VY = CV, und gieht bt
¥ und Z eine gerade inie, melde danm die veclangte 40
gente ift.

Danm CV.ZV = hh = 3_3_1‘%_1_3 ifi, fo ol
CX.CY=aat+bb==CD2 =CD.Cd, und toennné
aljo die geraden finfen DX und dy 39g¢, fo ourdak
einander parallel fepn.  Hievauf berubt eine fehr ligl
Act, Tangenten der Curve ju gichen,

§. 163
_ - oH2 .,
Da fernee das RNechteF QM. QN = =0 . pill
CH.CG

fo falit in die Augen, daf dicled Rechteet QM. QN; "
man aud) QR der HG pavallel jichen mag, immer Ditfeh
©rdBe haben werde. G5 wird daher audh) QM.QN#

QM.MR = QN.NR :—E—Hi- ~hh fepn. Denft m
i

CH.CG

T

T S S e e
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fich alfo eine der QR parallefe Tangente, welche innerhalb

Theife getheilt wird, §. 162, und nennt man die Halfte
derfelben q : fo wird allegeit

OM.: QN =QM.MR=RM.RN=RN.NQ =qq.
welches eine fehr merfrourdige Cigenfdhaft der Hyperbeln it,
die ywifden ihren Afymptoten befdrichen worden find.

§. 164.

Da die Hyperbel aus gwey einander gerabe entaegens
ftehenden Theilen TA1 und KBk befteht: fo finten bicfe
Gigenfchaften nicht blof alsdann ftatt, wenn eine gerade
Linic auf die vt joifchen den Afpmptoten gejogen worden
ift, baf fie einen und denfelben Theil der Curve in joey
Puntien fhneidet; fondern auch, wenn cine gerade Linie
pon- cinenmt Theile der Curve nady dem entgegenfichenden
aeogen toird. Sicht man 3. B. aus M die gerade Linie
Mqrn nady dbem entaegenfrehenden Theile, und mit ihr die
Parallele Gh : fo witd, reeil die Drepecfe CGh und PMq
einander afhnlich find, toenn manCqg=t, und qM=u fest,

CG Ch
M=y = — . 1 IP=x—=t= —.1u;
P o mdgP=x~—~1t TRt alfo
Ch ; ,
G 'i" al.u- (Dlté glEbt’ b'ﬁ xy: hh_f §16I;
CG CG.Ch
-(-}—htu i-—A—CH-; uu = hh, odet
Gh Gh2
uud - .ty — ———— . hh=
§.  165.

@8 Dat alfo die Applicate u einen doppelten Wetth, nem:
lih gM und — qn, denn gn ift negativ, weil e8 auf der
ans
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128 Jroentes” Budy, Sechstes Capitel, " |

andern Geite ber Afpmptote CP; die jur Are genmommen if |

liegt. Die Summe diefer bepden Wurzeln gM, — gn-ift buf

Gh

hev — g o folglid gn — qM = qr, mi|

Daber gMz==rn, und qn = rM. Ferner evlellet aud b

Gleichung § 164, dafdas Produbt diefer Wurjeln— qM.q
G fl it
Seroe +hh, odev gM.gn = qM.rM =rn.q

—

Gh2

=56 onc bt G8 find alfo diefe Redtedy

wieviel gerade Linden Mn man audy der G 1 pavailel sichun
mag, tmmer von einer und derfelben @La"e. Und Dies fin
vie vornehmiten Cigenfchaften dey einzelnen Arten der Linim
ver goepten Didnung, relde, wenn man fie mit den all
gemeinen Eigenfcbaften devfelben verbindet, 3u einer aufey
orbentlichen Menge merfwficdiger %‘Jeui\ans.nf)ctren fuheen

o

Sichens
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