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Iwentes Capitel,

Bon der Verdnberung der Cootbinaten,

So e man etne, durdy eine Gleichung stoifchen den
Gootdinaten x und y, tvovon jenes die Abfciffen und diefesd
die Applicaten bedeutet, aegebene Curve fber per Yr= RS
(Fig. 2.) befchreiben Fann, wenn man in diefer Are Den Ans
fangépunts dev Ubfcifen A nady Belieben annimmt : fo
Fann man audh umgefehrt jede bereits befchriebene Curpe
durd) eine Gleichung swifcben den Coordinaten ausdructen,
Db aber gleich in diefem Salle die Gurve felbft aeachin ift,
fo bleiben doch ptven Stircke unferer SBillEshe aberlaffen,
nemlich Die fage der Mre RS, und der Unfanaspunft dey
Abfciffen A. - Da nun diefe Dinge auf unzdhlige Arten pers
andect werden Fonnen, fo laffen fidh audh fiir eine und dies
felbe Gurve unzablige Gleichungen finden, und man dacf
Daber nicht fogleich von der Betfdicdenheit der Gleicdbuns
gen auf die VerfchiedenHeit dep durd fie auéaehruction Curs
pen febliefien, wenn gleich umgefebhet verfdiedene Curven
allemal vevjdicdene E?:‘v!eid;-u:zggn geben,

§. 24,

Ob alfo gleid durdy Bevanderung der Mpe und des Ans
fangdpuriftes der Abfciffen umidhliae Bleichungen, die aber
alle die Natur ciner und verfelben Curoe ausdructen, ents
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BVon der Veednbderung-dec Cooedittaten, 19

ftehen: “fo find doch alle diefe Gleichungen fo befchaffern,
Dap man aus jeder von ihnen alfe {ibrige abjuleiten
im Stonde ift.  Fft nemlich eine Gleichung zrvifden den
Coordinaten befannt, fo fennt man dadurdh audy die Curve;
fennt mant aber dicfe, fo fann man audh, menn man iv
gend eine gerade finie jur Upe, und ivgend einen Punft
davin gum Anfangépuntte der Abfciffen annimme, die Gieiz
chung jtoifdhen den rechtrvinfligen Coordinaten finden. 68
foll alfo in diefem Capitel die Art und Weife gelelyret mweps
den, wie man aud einer fiir eine Curve gegebenen Gleiz
chung eine andeve Gleichung finden Lann, weldhe die Natur
eben diefer Curve fir jede andere e und fie jeden andern
Anfangspuntt dec Abfeiffen ausdructt,  Auf diefe et rers
den wiv alle’ Gleidhungen fennen lernen, welbe die Nas
tur einer-und decfelben Curve atftellen, und dadurdy in
den Stand acfest wecden, die Berfchiedenheit ver Erums
men ¥inien aus Dev Bevfdpiedenheit ihrer Gleichungen leichs
ter ju Deuctheilen,

§ 2

Sy
=

€38 fey alfo eine Gleidhung swifden x und y gegeben,
aus welder, wenn man Fig. 7. die gevade finie RS jue
Ure, und den Punft A jum Anfangspunfie der Ybfciffen anz
nimmt, und x die Adfeiffe AP, fo mwie y die Applicate PM
bedeuten [afit, die Ecumme YinicCBM entfpringe, und folgs
lich die Matur diefer Frummen Linie dutch die gegebene
Gletchung ausgedruckt werde, - Belbalt man bier suvdrderit
bie Ape bey, nimmt aber in derfelben einen anbern Punft
D jum-Anfangspunfte der Abfcifien at, fo daf nunmehr ju
bem Punfre der Curpe M die Abfciffe DP = ¢ gehdret, die
Applicate-M Pe=y aber diefelde bleibt: fo tafit fich auf fols
gende Axt eine Sleidhung jwifben ¢ und.y finden, welde
- D 2 ebens
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20 Sweptes Budh: - Jwentes Capitel,

ebenfall8 die Natur der Curve CB M cusdructt. Man feti
AD = f;, wodurd) denn, da AD nach der Linfen au liegt
DP=t=ft x, und folglich x=t—f wird, und Bring
Darvauf dicfen Werth von x in die jwifdhen x und ¥ aege
bene Gleichung. - Da nun die Grdfic von AD = f unfere
Willenhe abdeclaffen bleibt, fo exhalt man fchon auf diefen
Wege un;ablige Gleichungen, die alle eben diefelbe Frumm
finie ausdrucken.

§. 26,

Wenn bie Curve die Are RS in irgend einem Punfi
3 B.in C, fdbneidet, fo ethdlt man, wenn man dief
Punft C jum Anfangspunfre der Abfciffen anntinmt, ein
Bleichung, welde, wenn dieAbfiffeCP=oift, aud die p
plicate PM = o giebt, vorauggefest, daf dem Punfre da
Are C nicht mebr als eine Applicate gugehort.  Den Punfil
aber findet man, er mag nun det einzige Durdbfchnittspunf
fepn, oder e8 mag deren melrere geben, aus der juert g
gebenen Gleichung jwifdben x und y, wenn man y==o fef}
und dann daraug den Werth oder die MWerthe von x ent
widelt.  So wie nemlich da, 1o die Curve die Age fdnel
Det, y = o wird, fo muf man audh, tenn man y =:¢
fest, aug der Gleicdhung alle die AUbjciffen oder Werthe vof
x finden, wo die Curve die Age trifft,

§. 27

€8 wird alfo der Anfangépunft der Abfeiffen, went
man die Ype bepbehitt, perandert, wenn man die Abfeifl
X um eine gegebene Grofe vermehre ober vermindert, d.§
enn man ¢ — £ fiie x fest; und dabey ift £ eine pofitivt
Grdfe, menn man den neyen Anfangépuntt der Abfciffen
D auf der linfen Geite von A annimmt, und eine negative,
toens
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Bon der Weranderung der Cootbinaten., 23

wenn man D auf dev véditen Seite cben diefes Punftes fal:
len Lafit. |

Nun mwollen wic annefhimen, daff die Curve' L BM Fig. 8.
nach einer jwifchen AP = x, und P M = y gegebenen Gleis
wung befebrieben fen, und daf tiefelbe eine andere dev erfien
patallele Ape rs, und Darin D itim Unfangipunfte der Abs
feiffen ecbalten folle.  Sugleich falle die xe rs auf die

Geite der negativen Upplicaten, und givar fo, daf ibre .

@utfeenung von der erften AF = g, und bie Entfernung
DF = AG =ffen. et man alfo die Abfciffe, die cuf
diefer neuen Arxe 3u dem Punfte der Curve M geljdrt, oder
DQ =1t, und die MApplicatée OM —=u, fo witd t =DF
TFQ=fTx, undu=PM+PQ=g+ty, folglid
x=t—fud ye=u— g

$Benn man daher in der gegebenen GYfeichung allenthalben
t — f flilex, und u — g fur y fegt, fo befommt man eine
@leichung 3wifchen t und u, weldhe die Natur eben derfel:
ben Cutoe ausdructt,

§. 28,

Da die Grofen fund ¢ wilifuhrlid angenommen, amd
alfo unendtich verandert roeeden Fdnnen, fo fann man auf
dem jet befdrichenen Tege uniabligemal mehr GSleichun:
gen echalten, als auf dem vorhin [§. 25 ] ecwabaten s aber
alle dieje Gleicoungen drucfen demohngeaditet nidht mehe
alg eine frumme Linie aud.  Wean alfo jpey Gleidunaen,
bie eine gwifhen x und y, und die andere jwifdben t unduy,
blof fo von einander unterfdhicden find, daf man jede von
ihaen durd BVergrdferung oder BVerFleineruna der Coordiz
naten in dic andere vermandeln fann; fo geben diefe Gleis
dhungen ben aller ihrer Verfhicdenheit dennody nidst mehr
alg eine Gyeve, €$ laffen fich daber fehr leidpt ungahlige
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22 Smented- Budy. . Smwentes Capitel,

von cinander- perfchiedene Gleidungen machen, die bey
aller ihrer Abweichung von einander dodh nicht mebr alé
eine Curve ausdructen.

§. 20,

@8 fep nunmehr Fia. 9. die neue Axe rs auf der erfter
RS fenfredht, und fchueide diefelbe in dem Anfangdpunty
vee Abfeiffen A, fo daf alfo bepde Axen den Anfangspunt
der Abfciffen mit einander gemein Haben, Da man flie i
flre RS eine die Curpe 15 ausdrucfende Gleidbung 3tvi
fchen Der Abfciffe A P==x, und der 9 pplicate PM =y Bal
fojiche man aus dem Punfte det Curve M auf die neu
Are rs die Linie M Q fenPrecht, und fesie Die newe Abfif
AQ==t, und die neue Applicate Q M=y, o denn, el
APMQ ein Redtet ift, t =y, und u = x wicd, Mai
Fann alfo aus der gegebenen Gleichung jrifchen x und y
eine neve Gleichung sioifchen t und u machen, rwenn man
u firx, und ¢ firy fest. Diet twird nun die erfre Abfcifl
x i die Applicate QM == u, und bdie Applicate y in dil
Abfeiffe A Q = ¢ verwandelt, und es aeht daber in dem
angenommenen Falle bey Annehmung einer neven Aye toeis
ter Feine Berdnderung vor, als Daf die Coordinaten mit
einander vermedfelt werden. Mg diefery Grunde nennt
man taber auch die Abfciffen nnd Upplicaten Coordinaten,
ohne dabey ju unterfdheiden, weldhed die Adfeiffe und el
hes die Applicate fey. Denn toenn cine Gleichung stoifden
gtoey Coordinaten x und y gegebensiift, 1o erhale man
eine und diefelbe Curve, man mag x ober y fur die Abs
feiffe nehmen,

§: . 20,
i haben hier angenommen, daf dag Stick As det
teuen xe rs die pofitiven Ybfcifen enthalte, und daf die
poft
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Bon der WVevanderung ber Coorbinaten, 23

pofitiven Applicaten auf die vedhte Seite der e rs fallen;
abet da Diefed unferer MWillfihr uberlaffen ift, fo Fann man
damit nach Gefallen anbern,  Deftimmt man nem!lich das
&Stiicf A r flie die pofitiven Abfciffen, fo ift AQ = —t, und
dann muf man tn der Gterchung swifthen x und y fury

ofegen — & Befiimmt man feener die rechte Seite dev Ape

rs fut die negativen Applicaten; o witd QM= — u, und
man muf al$daan — u fiiw x feken. Hicvaus evhellet, daf
die Gurpe diefelbe bleibt, roenn man gleich in der Sleidhung
atoifchen De Coordinaten eine oder bepde Coordinaten nes
gativ annimmt; und dies Hat man fich fir alle Bevandes
rungen dev Gleihungen ju mecfen.

§ 3r.

@3 fbneide ferner Fig. 10. die newe Wye'rs die erfie
RS unter einem Deliebigen Winfel SAs, und jtoav in dem
Anfanadpuntte dev Abfeiffen A, fo daf diefer Puntt in bey-
der Apen Der Unfangdpunft der Abfciffen fep. Ferner fey
fur bie Ape RS cine die Curpe L M ausdrucdende Gleidhung
awifdhen der Abfeiffe AP=zx, und der Applicate PM=y
gegeben, uad daraus die Gleichung fiir eben diefelde Curs
ve fite Die Ape rs ju finden.  Oder ¢d fey aud vem Punfte
det Curve M auf die neue Aye die fenfrechte Linie M Q hee:
abaefallt, und die Gleichung goifchen der neuen’ Abfciffe
AQ==+t, und der Applicare M Q=u 3 finden, Sekit man
den Winkel SA s=gq, feinen Sinud = m, feinen Cofinus
= n, und den Radiud =1, foroitd mminn=r1. Jieht
man fernet aus P die Linten P p und P q fenfrecht ouf die
neuen Coordinaten, fo witd, weil AP =x, ift,

Pp=3s. {in. q, und A p=zx. cof, q
und, weil PMQ=PAQ=gq, und PM=y ift,

Pg=Qp=y. lin.q; und Mg=y, cof: q.

PLE Y Hiers
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24 Jwened Budy,  Jwentes Capitel,

Hieraus fliefet
AQ=t=Ap— Qp = x. cof; q— y. {in, g und
QM=u=Mgq % P p = x fin. q f y.cof. q.

§ 32,

Da aber fin. g=m, und cofi g=nift, fo toitd ferner
t=nx—my; umdu=mx+ny; uid folglich
X=nttmu=nax+mmx, und
y=nu—mt=nny}mmy.

Man findet alfo die gefuchte Gleichung stvifchen ¢ und u
tenn man in der Gleichung jwifchen x und y allenthalber
ntimu firx, und nu—mte fite y febreibt, voraudgefest,
Daf der Theil A s der Ape die pofitiven Abfciffen enthalte
und die pofitiven Applicaten auf die Seite von QM fallen
Auch haben wir Hier angenommen, dafi der MWinfel SAs
auf der Seite der negativen Applicaten liege; fiele A s fibe
AS, fo mifite man in der Rednung den Winfel SAs=gq

alg: negativ betrachten, und. daher aud feinen Sinus m nes
gativ nehmen, '

§. 33 |
Endlich fen Fig. 11. die Page der neuen Are obne alle
weitere Bedingung angenommen , und fo auch der Anfangds
punft der Abfeiffen D in derfelben, &eener fep R S Die crfre
Ape, wobey man eine Oleichung fire die Curve L M jtwis
fchen Der Abfeiffe A P = x, und der Upplicate PM=y has
be, und davaus eine Gileichung soifchen andern Goordis
naten tund u, die fich anf die newe Axers begichen, Ju
finden. Man falle aus irgend einem Punfte der Curve M
Dic Yinie M Q fenfrecht auf £, und fetie die Abfciffe D Q =1,
und die Applicate QM = u, Serner giehe man, um die
Gleichung swifchen diefen Soordinaten ju finden, qué dem
neuen

L !




Bon det Verdnbderung der Cootdinaten. 25

neuen Anfangspunfte der Abfciffen D die Linie DG auf die
1 erfte Age RS fenfrecdbt, und fege A G =1, und D G =g.
Dann lege man dued D die gevade finie D O.der erjten
re R S pavallel, und . lafie fie von der vevlangerten Appliz
cate P.-M in O f{chneiden, wodurch man MO = ytg, und
DO = GP=x*t f erhalt. Enblich fese man den Winfel

" O D Q=gq, feinen Sinug = m, den Cofinué = n, und den
SRadiug ein fir allemal = 1, fo daf alfo mwicdes
mm tann=1 fey,

0 u

ber S 34

fetst Sieht man nunmehr qus dem Punfte O fotooh auf die

alte,  meue Ype DQ als auf dieApplicate M Q die'¥inien O p-und

flen, O g fenfrecht, fo wied;da OMQ =0DQ, undD O s=xckf
SAs  und MO=ytgifty
1thet OPZQ-q=(x'ff). fin.g=mxtmf,
— und D p = (x*1f) cof. q=nxtnf;
nes 0g=Qp= (ytg)lin.q=myTmg,
utd Mg = (ytg)eofig=nytng.
Hieraus flicfen folgende Beftimmungen der neuen Coordia
naten t und u aud x und y:
DQ= t=nuxtnf—my—mg, und

11[;2 QM=u=mx}tmffny t ng;

ofie. Da fidy abet daraud, weilmminn=1 ift,
toiz atdmu==x+f, ud nu—mt=y+g
:’;; . ergiebt, fo beFommt man Hierausd

W x=mutnt—f uMdy=nu—mt—g,

M Bringt man daher diefe Werthe von x und y in die Gleis
=t, dung jwifden x und y, fo findet man die Bleichung gi=
dDie fdben £ und y, oelche die Natur eben dicfer Curve ausdruckt.

1en Bs §. 35
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26 Zwentes Bud), Jrsentes Capitel,

§ 35

Da fich Feine Are rs denfen (3G, die mit der Curpe i
verfelben Ebene ldge, und in diefer lesten Befrimmung nid
"en:l)n[ten toare; fo giebt ¢8 audh Feine Gleichung fie bi
Curve LM jioifchen vechtroinfligen Coordinaten, die nid)
in Der jivifchen ¢ und u gefundenen Gleidung begriffen fen
follte. ~ Ob alfo gleich die Srdfien £und g nebft dem Wiy
Fel q, wovon m undn abbhangen, auf unzablige Avten vo
andert wevden £onnen, fo drucfen dodh alle Gleichunge
Die tn der grifhen t und u auf die befchrichene Yrt gefur
denenen Gleichung enthalten find, die QNatur einer und det
felben Gurve aus.  Man pfleat daber diefe Gleichung 3wl
fhen £ und u die allgemeine Gleichung fite die Curve L
au nenncn, roeil diefelbe alle Gleichungen, die juehen dig
fer Frummen Linie gebdren, obhne Ausnabhme in fich fakit,

§s 36,

@8 ift fchon oben [§, 23.] angemerft worden, daf man
nidt alfemal qus der Berfdhiedenheit goever oder mefrere
aoijchen Coordinaten gegebenen Gleichuraen auf eine Beir,
fchiedenheit unter den durd) fie audgedructten Curwen fblief
fen Fonne: jest find wic im Stande r folches genauer u be
frimmen,  Sind nemlich jmwey Gleidbungen, die eine jrois
fben < und y, und die andere gotfcden tund o gegeben, fo
feie man in ber erfien x = mu tnt—f, und Yy ='nu-=—
mt—g, und laffe daben m und n fo von einander abhanz
gen, daf mm F nn=1fep. . Hievaufunterfude man, ob
bie andeve Bleidyung swifcben t und u in dey vadurdy ge
fundenen Gleichbung enthalten fen, oder ob dic Budbftaben
f, g, m und n fo befiimmt weeden Fonnen, daf man dars
aus die gedadbte andire Gleichung stvifchen ¢ und o erhaite,
Jit-diefes moglich, fo drucken bepde Gleicbungen cine unb

Digs
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Won ber Weranderung der Coordinaten, 27

Diefelbe Gurpe aus, wo nicht, fo gehdren jie ju verfdicdes

sien frummen Yinten.

Eyempel,

Auf diefe Art wied evhellen, dafh folgende ztoen Gleiz
dhunaen
}F}T —_—ax =0
und
16nu—24tut gtt—s55autroat=o

bey ihrer grofen Wevfdhiedenheit von cinander dennoch 30

eter und derfelben frummen Linie gehdren.  Denn fent

man in der ecften Gleichung

x=muftnt—f; uMdy=nus—mt-—g;

fo verroandelt fich diefelbe in .

nnuu—2mitd fmmtt—20guf2mgt ¥ gg_e
~— mau-—nat F af 4

Hm nun 3u finden, ob die jtvente von den gegebenen Gleis

chungen Hievin enthalten fep, multiplicive man diefelb: mit

nn, und die gefundene mit 16, damit die erfren Glieder von

bepden gleich toeeden,  Hierdurch befommt man

16nnuu— 24nntu | gnntt— 55nnau + 1onnat=o
und

16nnuu —32mntuf 16m2tt— 32ngu F 32mgt ¥ 16gg

—I6mau— i6nat+16af

Sernee untecfuche man, toie viel Glieder durch Beftims

niing. der toillfihelidhen Gedfen £, g, m und n cinander

gleich gemacht werben Fonnen.  Hier hat man nun jus

poroerft

24nn = 32mn, MNMD gnn = 16mm
und aus jeder diefer Gleichung folat

3N = 4.m,

—

MWeil
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28 Jentes Budy. Jrveptes Capitel.

Weil aber mm = 1 — nn ift, fo ergiebt fich aus de
jroepten auferdem

25nn = 16, und alfo
3

nzi,unbm::-'—-

3
und e ftimmen dafer fdon drey Glicder mit einandie
uberein. Das vierte und finfe Giticd geben
55nna = 32ng  16ma; wnd ronna — 32mg — 1602’
und Dier Pommit'ed nun darauf an, ju untetfudyen, ob bey
be Gleidhungen cinecleny Werth fii g geben.  Nun fliekt
aus der erften

§5na ma 1Ia 2a
gD — — = =
32 2n 8 8
und ausd der jepten
S5nna na a o
— —— Nl n}. — )

L6m 2m 3 3

Bepde Werthe frimmen alfo mit einander iberein, und fo
find fhon fiinf Glieder cinander aleich. Gs ijt folglich toeis
tev nidhts brig, ald dafige + af = o fen ; welches da
f noch nicht beftimmt ift, ohne Sdymieciafeit evhalten wird,
toeil man nue f = — 4 ju fesen braudbt. @ ijt alfo ges
geiat worden, daf die bepden gegebenen Gleichungen ju
elner und derfelben Frummen Linie gehoren,

§. 37

Db inbef aleich feht von einander perfchiedene Gleicdhuns
gen eine und diefelbe Curve qusdrucken Fonnen, fo gicht o8 doch
audh Falle, o die Berfhiedenheit der Gleichungen ein fiches
ved Kenngeichen der Berfchiedenheit dev durch fie ausgedruchs
ten Curven ift. Died ift allemal, twenn die gegebenen Gleichuns
gen guverichtedencn Ordnungen oder Gradenr gehdren, d. b,

wenndiehddften Dimenfionen der Cootdinatenxuad y, tund
u
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Bon der Werdnberung der Coordinaten. 29

u perfchieden find, denn alédann find die durd) diegedabten
Gleichunaen ausgedruchten Curven nie dicjelben. €8 mag
nemlich eine Gleichung gwifchen x und y ju einem Grade
gehdren, gu was fur einem fie will, fo echalt- man allemal,
toenn man darin x=mutnt—f, Mdy=nu—mt—g
feat, cine Gleichung jwifdhen tund u von eben demfelben
Grade. Wenn alfo eine andere Bleichung jwifhen tundu
au einem andern Grade gehort, fo druckt fie aud) eine
andete Curve aud, :

§. 38.

Wenn alfo jwen Sleichungen, dieeine jrifdes xundy,
und die andere jwifden t und u, nidht ju einerlep GSraden
gehoren, fo febliet man davaus fogleich mit Redyt auf die
LBerfchiedenheit dDev durch fie ausgedructten Curven. Nue
bann alfo, wenn bepde Gleichungen ju cinem und demfels
ben Grade gehoren, Fann man ungemiff fepn, und in dies
fem Falle hat man alfo aud nur ndthig, die vorfin bez
fcbricbene Unterfuchung ansufiellen. Da indef; der exflacte
IBeq febr weitlquftig und befdhmwetlich wicd, woenn die Gletz
cbungen 3u einem hohern Grade gehdren, fo mwerden unten
andere Regeln gegeben werden, wornach man die VBerfchies
denbeit Der Curven auf eine leidhtere Avt ju beuctheilen im
©tande fepn tird.

§. 39.

Die BVorfchriften, die bicher jur Criindung einer allges
meinen Gleidhung fiir die Frummen Linicn gegeben rorden
find, lafien fich audh bey der gevaden Yinie gebraudbem,
Denn ift Fig. 12 anftatt einer Curbe die gerade Yinie LM,
twelde Der Ape RS pacallel fepn foll, gegeben, fo hat die
Applicate P M, man mag den Anfangspuntt der Abfeiffer

ans
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30 Sroented Budg,  Bwentes Capitel.

annehmen, o man will, immer dicfelbe Grife, ober ¢
tftallenthalben y = a, und diefe Gleichung ift alfo die Bleis
chung einer mit dec Ape parallel gejoacnen geraden Linie

Um nun die allgemeine Gleichung fiic die getabe Yisie, ros

Dep die A rs jede Lage Haben Fann, iU finden , fehe man
DG=—g; (in.ODs=m, cof ODs— n, Dedaleichen
Die Abfciffe D Q = ¢, und die Upplicate M Q = u,
Da alfo.
}" = D — mt — g,.
ift, fo oicd
nu — mt — g' e 1)

und Ddiefed ift ¢ine allgeneine Gleicbung fur die gevade
Linie.  Multiplicict man diefelbe burd) die  beftandige

Grdfe k, und fest man dabey nk == &y -mk ==~ 824

und (g T a)k =—b; fo erhalt man daraus gut aillgemeis
nen Gleichung firr die gerade Linie

eu't gt b=,
Da diefe Gleihung die allgetieine Gfeihung desd erfren
Brades groffhen t und u ift, fo erhelict hicraus, Daf fede
Gleichung jwifhen jep Coordinaten, die jum erften Grade
gehore, feine Frumme, fondern cine gerade dinie ausdructe.

§. 4o

So oft fih daher eine Gleichung swifchen den Coordiz

naten x und y von der Form

#X By — 3 = o

ergieht, fo Bat man dadurd allemal cine gerade: Qinie,
Devent Lage gegen die Upe RS Figo13. auf folaende At bes
ftim_m: werden fann.  Man feset guvdederft.y == o, und
findet Dadurdy den Punte ¢ in Dev Ape, 1o die gerade
Einie, die durd die Gleichung ausgevructt wird,. die Are
{hieiz

d

De
ge
Qr
) f

<5

ur

De
ar
£l
D¢

ge

el
o1
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Bon der Weranderung der Coordinaten, g

a -
fihneidet, indem alddann A C = = witd, Ferner fegt man

x = o, toodurch man y = ; ethalt, roelcdhes der Werth

ver Applicate in dem AnfangEpuntte der Adbfciffen ift. Da
man auf diefe Art jroep Punfte hat, die in der gefudhten
geraden Linie licgen, fo ift Dadurch die gange gerade Linie
befrimmt, und e8 entfpricht folglich die Linie LM der ge-
gebenen Gleichung.  Denn fest man eine nady Belieben
angenommene Abfeiffe AP = x, und die su ihr gehdeige
pplicate PM =y, fo hat man wegen der Aehnlicheit der
Drepecfe CPM und CAB
CP : PM = CA : AB; d. .

a d a

ey St _ =t =

o ! % [
Hietausd aber flicht

a aa a X

2 (R A, S

o w3 B

®X 'f‘ By = a
und diefes ift dic gegebene Gleichung,

§. 41

Wenn enttoeder « oder #=o ift, fo findet jtwat bdie
Defchriebene Gonfreuction nidt ftatt, indef find diefe Kalle
an fich fehr leiht. Denn ift « = o, und y ='a, fo ift
Flar, taf diefe Sleichung eine gerade Linie ausdruckt, die
Der Upe pavallel, und von thr um a entfernt ift; ift aber
a==o, obet y =o, fo fallt dic durch die Gleichung augz
gedructe Linie mit der Ape jufammen.  TWicd Hingeaen

- =0, und x = a, fo ift die Yinie, welde der Gieicdhung

ein Geniige thut, auf der Ape fenfrecht, und jwar in dem

vom Ynfangdpunfte dev Ybfcifen um a entfernten Puntte,
v
YL
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find, und. fein Sinud = 4, fo wie fein Cofinus = vy ol
fen eine Gleichung jwifdben AQ = ¢, und QM = n g
geben.  ieht man aus M die Applicate MP auf die Y
fenfredit, fo wird, wenn man AP == x, und MP =
fest,
u:—}i;uﬁbt: -ﬂ-r'f“c
I #

und bringt man daher diefe Werthe in die zwifdhen ¢ unl
gegebene Gleidbung, fo echalt man daraug die Gleichu
awifchen x und y, welche man fudbte,

§e . 45.
0 e die Curve LM Fig. 15 eine Gleidbung mifcbt
den reditwinglichten Sootdinaten AP = X, und PM =
gegeben, fo finbet man die alfgemeingte Gleichung fir cbf
dicfe Curve auf folgende et Man nehme irgend eine g
vade fmnie rs gur Ype, und darvin D gum nfanggpuntl
ber Abfeiffen an, Ferner fese man den Winfel D T
welchen die Ypplicaten M T mit der Are machen, = 4
feinen Sinud = & und feinen Cofinus = », fo daf

fucht wicd, DT und TM fepn.  Dann jiehe man qus!l
die finie D'G .auf Die vorige Age RS fenfredht, nehm
AG =f, DG = g, und nacbdem man D O der Ype R
pavallel gejogen, fin. ODs = m, und cof ODs — 1
Cndtich falle man, wie pothin, aus' M die Linie MQ atl
Die e rs fenfrecht Deval und fefeDQ = tundb QM = u)
die fhiefminfligen Coordinaten aber D T=r,uTM=
Alsdann ift juvdederf
= re= s umdu= ps (§. 43); und stoentens

o ma mu '.‘ nt——f, unb}'._.nu-— mt'—g (§ 36J
Dievaus aber flieft

10«

alf ten
Bie neuen Applicaten, jwifchen wélden die Sleicbung gt

an
aul
10

g o

fer
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x=nr — (ny —mpg)s — f, und

y—==mrf(xnf o m)s—¢g
und dabey ift nv — mu = cof. AV M oder dem Cofinug
Ded Winfeld, welden Die neuen Applicaten mit der voris
gen Ape RS einjchliefen, wnd ma f rm = fin. AVM,
gBenn mar alfo in der 3wifchen-x und y gegebenen Gleis
chung fiir x und y jene Werthe fest, fo erhalt man darvaus
die allgemeinfte Gleichung fir die Surve L Mjtwifden deg
Cootdinaten r und s,

und
Ol

§. 46.

Da dic Werthe, weldhe man auf diefe Aet fiur x und y
ifdt feit, die perdnbeclichen Grdfen r und s huy in der erften
=1 Dimenfion -enthalten, fo ift pfFenbar, daf die gefundene
- ebf allaemeinfte Gleichung gu chen der Ordnung gehdret, von
e gtelder die yvifchen x und y gegebene ift. - By allen BVerz
unfi“anderungen alfo, bie man mit ciner Gleichung i eine
THECurve vornehmen fann, indém man nady BDelicben die MAye,
= foder Pen Anfangspunft der Ab{ciffen, oder den Coordinas
ol fen - 2Winfel andersd nimmt, bleibg demohngeadbtet die Oedz
g gb nung odet der Grad der Gleichung unverdndert. Ob man
ud I Dabyer gleidhy jede jwifdben vechtrwinFligen odet fehicfrwinfliz
chmi gen Coordinaten gegebene Gleichung auf ungdbhlige Avten vers
e RE-anbdern fann, fo, daf fie gleichroohl noch immer diefelbe Curve
= 0 ausdrucft; fo erhilt man dabey doch nie eine Gleichung
) all toeder bon einem hdfern noch von einem. niedrigern Grabde,
=y Und Hierin fiegt ber Grund, warum Gleichungen von vers
=4 fdicdenen Graden, fo ahalid fie ubrigend audy einander

feon mbdsdn, dennoch allemal verfdicdene Curven ausds
drucfen,

. g @ritﬁ‘ \
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